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ب  ❖  احفظ جدول الضر
ب والقسمة ... خلي  اضبط ال  ❖ شارات بالجمع والطرح والضر

 شارات نراجع ال 

  
دائماً ال  ❖ الرقم    شارة  اليسرة    )اكيد تقع عل يسار    وين(تعرف 

يمه   الماكو  موجب  إالرقم  اشارته  تكون   هسه  )لحد شارة 
ر مو (  متفقي 

  
  احفظ الجذور التربيعية

√𝟏𝟏 = 𝟏𝟏  
√𝟒𝟒 = 𝟐𝟐 
√𝟗𝟗 = 𝟑𝟑 

√𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟒𝟒 
√𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 
√𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 
√𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟕𝟕 
√𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟖𝟖 
√𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟗𝟗 

√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  
√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
√𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 

. 
 
. 

 
 الخ

احفظ الجذور  
 التكعيبية 

√𝟏𝟏𝟑𝟑 = 𝟏𝟏 
√𝟖𝟖𝟑𝟑 = 𝟐𝟐 

√𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑 = 𝟑𝟑 
√𝟔𝟔𝟔𝟔𝟑𝟑 = 𝟒𝟒 

√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟑𝟑 = 𝟓𝟓 
√𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 
√𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕 

. 
 الخ

 

 شارة شارات متشابهة أجمع كبل وخلي نفس ال إذا ال 
 جد ناتج          

 
6 + 5 = 11  
−11− 12 = −23  
−5−3=−8  
15 +14= 29  

 ــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ــــ
ال  مختلفإذا  ال إ خلي  ة  شارات  ناقص شارة  الكبب   واطرح  كبر 

 الصغب  
 جد ناتج         

 −6 + 1 = − 5  
 6 −8 =  −2    
  10 −6=  4   
−9 +9 =  0 
 

  
 

اخذ الرقم الي بنص الجذر حلله  ... اريد منك تعرف شون تحلل  
 العدد الي تحت الجذر  

 رقام الي مسموحلك تحلل عليهم  وال
2 , 3 , 5 , 7 , 11 , 13 , 17 …….. 

تحت   ❖ خلي  يبقر  والي  واحد  اخذ  ر  ثني  من كل  بيعي  البر الجذر 
 الجذر

ي من كل   ❖  اخذ واحد والي يبقه خلي تحت الجذر   3الجذر التكعيبر
√8 =  2√2 
 
         2    8 
         2    4 
         2   2 
             1 
 

√50 =  5√2 
 
         2    50 
         5    25 
         5   5 
             1 

√543 = 3√23   
         2    54 
         3    27 
         3   9 
         3    3 
              1 

ر  رقمي  ال  الجذر  تحت  الي  الرقم  جزء 
ط  ب شر ي جذر تربيعي  أحد وبيناتهن ضر ر بر ي  او الرقمي   تكعيبر

√𝟖𝟖 =  √𝟒𝟒 × 𝟐𝟐 
      = 𝟐𝟐√𝟐𝟐 

√𝟏𝟏𝟏𝟏 =  √𝟒𝟒 × 𝟑𝟑 
          = 𝟐𝟐√𝟑𝟑 

√𝟑𝟑𝟑𝟑 =  √𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟐𝟐 
          = 𝟒𝟒√𝟐𝟐 

√𝟒𝟒𝟒𝟒 =  √𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟑𝟑 
         = 𝟒𝟒√𝟑𝟑 

√𝟗𝟗𝟗𝟗 =  √𝟗𝟗 × 𝟏𝟏𝟏𝟏 
          = 𝟑𝟑√𝟏𝟏𝟏𝟏 

√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟑𝟑 =  √𝟖𝟖 × 𝟐𝟐𝟑𝟑  
          = 𝟐𝟐√𝟐𝟐𝟑𝟑  

√𝟏𝟏𝟏𝟏 =  √𝟗𝟗 × 𝟐𝟐 
          = 𝟑𝟑√𝟐𝟐 

√𝟐𝟐𝟐𝟐 =  √𝟒𝟒 × 𝟕𝟕 
          = 𝟐𝟐√𝟕𝟕 

√𝟓𝟓𝟓𝟓 =  √𝟐𝟐𝟐𝟐 × 𝟐𝟐 
          = 𝟓𝟓√𝟐𝟐 

√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 =  √𝟐𝟐𝟐𝟐 × 𝟓𝟓 
            = 𝟓𝟓√𝟓𝟓 

√𝟓𝟓𝟓𝟓𝟑𝟑 =  √𝟐𝟐𝟐𝟐 × 𝟐𝟐𝟑𝟑  
          = 𝟑𝟑√𝟐𝟐𝟑𝟑  

√𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟑𝟑 =  √𝟔𝟔𝟔𝟔 × 𝟐𝟐𝟑𝟑  
    = 𝟒𝟒√𝟐𝟐𝟑𝟑  

 

 
 
 
 
 

ب   الضر ي  الشر احفظهمنفس  الحفظ  والقسمة  ولسهولة   زين 
 مختلفات اشارتهم سالب     مشابهات اشارتهم موجب .. 

 جد ناتج          
3 × −5= −15  
− 6 × −2 = 12  
−7   ×  3 = −21               
6 × 7 =  42  
−𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟐𝟐 = −𝟓𝟓      ,      𝟑𝟑𝟑𝟑
𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  

−𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏
−𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟒𝟒       ,       𝟓𝟓𝟓𝟓

−𝟏𝟏𝟏𝟏 = −𝟓𝟓   

 

قواعد الشارات  

مراجعة الجذور  

ي حالة 
والطرح الجمعالشارات فر  

  

ر للجذور  عندك طريقتي 

للللصصفف  االلثثااللثث  االلممتتووسسططااللررييااضضييااتت  ممررششححااتت  ممااددةة     
22002266،،  االلددوورر  االلثثاانيني    22002266،،  االلددوورر  االألأوولل  22002266االلتتممههييدديي     

ررييااضضييااتت   االل

+ ÷ +   = + 
− ÷ −  = + 
+ ÷  − = − 
−  ÷ + = − 

+ × +  =  + 
− × −  =  + 
+ × −  =  − 
− × + =  − 

 

2 
5 3 

ب والقسمة ي حالة الضر
الشارات فر  

 1 التحليل :أولًا

ررييااضضييااتتممددخخلل  فيفي   االل   
 

                    

 

 

                      

 نص يتحول الى جذر تربيعي   سالأ

 الأس ثلث يتحول الى جذر تكعيبي  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تية باستعمال ترتيب العمليات ط الجمل العددية ال بس            

𝟏𝟏) ( √𝟕𝟕  −  √𝟐𝟐 )𝟐𝟐
 

ر وبعدين  2الحل /قوس مرفوع ال اس  ي .... سوي قوسي  يعبر
 توزيــــع 
 
( √𝟕𝟕  −  √𝟐𝟐 )( √𝟕𝟕  −  √𝟐𝟐 ) 

 
= 𝟕𝟕 − √𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐 = 𝟗𝟗 − 𝟐𝟐√𝟏𝟏𝟏𝟏 

 𝟒𝟒) ( √𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟓𝟓𝟓𝟓 ) (−𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟔𝟔𝟔𝟔

  )
𝟏𝟏
𝟑𝟑

 

ي  ال   س ثلث هذا حوله ال جذر تكعيبر

(𝟑𝟑√𝟐𝟐 − 𝟓𝟓√𝟐𝟐   ) ( √−𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟔𝟔𝟔𝟔

𝟑𝟑
  ) 

(−𝟐𝟐√𝟐𝟐) (−𝟑𝟑
𝟒𝟒 )  =   𝟔𝟔√𝟐𝟐

𝟒𝟒 = 𝟑𝟑√𝟐𝟐
𝟐𝟐  

 
 
 

𝟏𝟏)  √𝟑𝟑  ∙  √𝟑𝟑 =  𝟑𝟑 
ضربت جذرين والارقام الي داخل الجذر متساويات .    إذايعني معناها 

 يطلع بس الرقم صافي بدون جذر 
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ

𝟐𝟐)  √𝟐𝟐  ∙  √𝟑𝟑 =  √𝟔𝟔 
يعني معناها إذا ضربت جذرين والارقام الي داخل الجذر مختلفات  خلي 

 جذر واحد واضربهم  داخل الجذر
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــ

𝟑𝟑)  √𝟑𝟑
𝟓𝟓 =  √𝟑𝟑

√𝟓𝟓
  

إذا اكو داخل الجذر قسمة يعني بسط ومقام ... عادي الجذر يتوزع على  
 البسط وعلى المقام  

𝟐𝟐) ( √𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟐𝟐𝟐𝟐 ) (√ 𝟖𝟖
𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟑𝟑
  ) 

 (𝟓𝟓√𝟓𝟓  − 𝟐𝟐√𝟓𝟓   ) (𝟐𝟐
𝟑𝟑) 

= (𝟑𝟑√𝟓𝟓) (𝟐𝟐
𝟑𝟑) 

= 𝟐𝟐√𝟓𝟓 
 
 
 
 
 

𝟑𝟑) 𝟒𝟒√𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟓𝟓 √−𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑  ÷ 𝟐𝟐√𝟐𝟐𝟐𝟐

√𝟖𝟖 
ب واكلب الكسر الي بعد    :الحل  ي القسمة حولها ال ضر

اول شر
وطلع ناتج ... لا تخطأ يمعود بالناتج   القسمة وحلل  

 
 
 
 
 
 

 
𝟒𝟒√𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓 √−𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑  × √𝟖𝟖
𝟐𝟐√𝟐𝟐𝟐𝟐

  

𝟒𝟒(𝟐𝟐√𝟑𝟑)
𝟓𝟓(−𝟑𝟑)  × 𝟐𝟐√𝟐𝟐

𝟐𝟐(𝟐𝟐√𝟔𝟔)
     

 𝟒𝟒√𝟑𝟑
−𝟏𝟏𝟏𝟏 × √𝟐𝟐

√𝟔𝟔
         𝟒𝟒√𝟔𝟔

−𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔
 =  𝟒𝟒

−𝟏𝟏𝟏𝟏 

 

 
 
 

√33   ∙  √33 =  √93  شوف شلون   
عل     بالك  خلي  الجذور  ر  بي  والطرح  الجمع  سالفة  عل 
مال  ال تشارات  نفس  واخذ  اجمع  مختلفات شابهات  شارة 

 كبر اطرح الكبب  من الصغب  واخذ إشارة ال 
√𝟐𝟐 +  𝟐𝟐 √𝟐𝟐 = 𝟑𝟑√𝟐𝟐 
√𝟑𝟑 −  𝟒𝟒 √𝟑𝟑 = −𝟑𝟑√𝟑𝟑 
−𝟑𝟑√𝟓𝟓 +  𝟔𝟔 √𝟓𝟓 = 𝟑𝟑√𝟓𝟓 
إذا عندك ارقام وجذور اجمع الرقم ويا الرقم والجذر ينجمع    
 ويا الجذر                                                                              

𝟔𝟔 + √𝟕𝟕 +  𝟑𝟑 + 𝟒𝟒 √𝟕𝟕 = 𝟗𝟗 + 𝟓𝟓√𝟕𝟕 
𝟓𝟓 + √𝟐𝟐 −  𝟑𝟑 = 𝟐𝟐 +  √𝟐𝟐 
 

 

 (          )
𝟏𝟏
𝟐𝟐     =    √    𝟐𝟐   

 (          )
𝟏𝟏
𝟑𝟑     =   √     𝟑𝟑   

 

  االالاععدداادد  االلححققييققييةة  --االألأوولل  االلففصصلل  
ررييااضضييااتت ي وسوالفهم  االل بيعي والتكعيبر الجذر البر  

2 

2 2 
2 

8 
4 
2 
1 

2 
2 2 

2 

8 
4 
2 
1 

هــــــــانتب ي    بيعي بس بر ي نفس البر خواص الجذر التكعيبر
ي  
ي نفسه ميطلع رقم صافر

 شغلة جذر فر

 مثلًا :

هــــــــانتب هو 5√3   ناتج    3 × مثلا  5√ ي جذر 
ف  ب  ينض  رقم   
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 نص يتحول الى جذر تربيعي   سالأ

 الأس ثلث يتحول الى جذر تكعيبي  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تية باستعمال ترتيب العمليات ط الجمل العددية ال بس            

𝟏𝟏) ( √𝟕𝟕  −  √𝟐𝟐 )𝟐𝟐
 

ر وبعدين  2الحل /قوس مرفوع ال اس  ي .... سوي قوسي  يعبر
 توزيــــع 
 
( √𝟕𝟕  −  √𝟐𝟐 )( √𝟕𝟕  −  √𝟐𝟐 ) 

 
= 𝟕𝟕 − √𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐 = 𝟗𝟗 − 𝟐𝟐√𝟏𝟏𝟏𝟏 

 𝟒𝟒) ( √𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟓𝟓𝟓𝟓 ) (−𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟔𝟔𝟔𝟔

  )
𝟏𝟏
𝟑𝟑

 

ي  ال   س ثلث هذا حوله ال جذر تكعيبر

(𝟑𝟑√𝟐𝟐 − 𝟓𝟓√𝟐𝟐   ) ( √−𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟔𝟔𝟔𝟔

𝟑𝟑
  ) 

(−𝟐𝟐√𝟐𝟐) (−𝟑𝟑
𝟒𝟒 )  =   𝟔𝟔√𝟐𝟐

𝟒𝟒 = 𝟑𝟑√𝟐𝟐
𝟐𝟐  

 
 
 

𝟏𝟏)  √𝟑𝟑  ∙  √𝟑𝟑 =  𝟑𝟑 
ضربت جذرين والارقام الي داخل الجذر متساويات .    إذايعني معناها 

 يطلع بس الرقم صافي بدون جذر 
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ

𝟐𝟐)  √𝟐𝟐  ∙  √𝟑𝟑 =  √𝟔𝟔 
يعني معناها إذا ضربت جذرين والارقام الي داخل الجذر مختلفات  خلي 

 جذر واحد واضربهم  داخل الجذر
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــ

𝟑𝟑)  √𝟑𝟑
𝟓𝟓 =  √𝟑𝟑

√𝟓𝟓
  

إذا اكو داخل الجذر قسمة يعني بسط ومقام ... عادي الجذر يتوزع على  
 البسط وعلى المقام  

𝟐𝟐) ( √𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟐𝟐𝟐𝟐 ) (√ 𝟖𝟖
𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟑𝟑
  ) 

 (𝟓𝟓√𝟓𝟓  − 𝟐𝟐√𝟓𝟓   ) (𝟐𝟐
𝟑𝟑) 

= (𝟑𝟑√𝟓𝟓) (𝟐𝟐
𝟑𝟑) 

= 𝟐𝟐√𝟓𝟓 
 
 
 
 
 

𝟑𝟑) 𝟒𝟒√𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟓𝟓 √−𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑  ÷ 𝟐𝟐√𝟐𝟐𝟐𝟐

√𝟖𝟖 
ب واكلب الكسر الي بعد    :الحل  ي القسمة حولها ال ضر

اول شر
وطلع ناتج ... لا تخطأ يمعود بالناتج   القسمة وحلل  

 
 
 
 
 
 

 
𝟒𝟒√𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓 √−𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑  × √𝟖𝟖
𝟐𝟐√𝟐𝟐𝟐𝟐

  

𝟒𝟒(𝟐𝟐√𝟑𝟑)
𝟓𝟓(−𝟑𝟑)  × 𝟐𝟐√𝟐𝟐

𝟐𝟐(𝟐𝟐√𝟔𝟔)
     

 𝟒𝟒√𝟑𝟑
−𝟏𝟏𝟏𝟏 × √𝟐𝟐

√𝟔𝟔
         𝟒𝟒√𝟔𝟔

−𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔
 =  𝟒𝟒

−𝟏𝟏𝟏𝟏 

 

 
 
 

√33   ∙  √33 =  √93  شوف شلون   
عل     بالك  خلي  الجذور  ر  بي  والطرح  الجمع  سالفة  عل 
مال  ال تشارات  نفس  واخذ  اجمع  مختلفات شابهات  شارة 

 كبر اطرح الكبب  من الصغب  واخذ إشارة ال 
√𝟐𝟐 +  𝟐𝟐 √𝟐𝟐 = 𝟑𝟑√𝟐𝟐 
√𝟑𝟑 −  𝟒𝟒 √𝟑𝟑 = −𝟑𝟑√𝟑𝟑 
−𝟑𝟑√𝟓𝟓 +  𝟔𝟔 √𝟓𝟓 = 𝟑𝟑√𝟓𝟓 
إذا عندك ارقام وجذور اجمع الرقم ويا الرقم والجذر ينجمع    
 ويا الجذر                                                                              

𝟔𝟔 + √𝟕𝟕 +  𝟑𝟑 + 𝟒𝟒 √𝟕𝟕 = 𝟗𝟗 + 𝟓𝟓√𝟕𝟕 
𝟓𝟓 + √𝟐𝟐 −  𝟑𝟑 = 𝟐𝟐 +  √𝟐𝟐 
 

 

 (          )
𝟏𝟏
𝟐𝟐     =    √    𝟐𝟐   

 (          )
𝟏𝟏
𝟑𝟑     =   √     𝟑𝟑   

 

  االالاععدداادد  االلححققييققييةة  --االألأوولل  االلففصصلل  
ررييااضضييااتت ي وسوالفهم  االل بيعي والتكعيبر الجذر البر  

2 

2 2 
2 

8 
4 
2 
1 

2 
2 2 

2 

8 
4 
2 
1 

هــــــــانتب ي    بيعي بس بر ي نفس البر خواص الجذر التكعيبر
ي  
ي نفسه ميطلع رقم صافر

 شغلة جذر فر

 مثلًا :

هــــــــانتب هو 5√3   ناتج    3 × مثلا  5√ ي جذر 
ف  ب  ينض  رقم   
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   √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐√𝟑𝟑  − √𝟕𝟕

    

 اشارة المقام   ب غير  الحل : عندك  حدين بالمقام لتنسى من تضرب بالعامل المنس  

√𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐√𝟑𝟑  − √𝟕𝟕

× 𝟐𝟐√𝟑𝟑 + 𝟕𝟕
𝟐𝟐√𝟑𝟑 + 𝟕𝟕

 = √𝟐𝟐𝟐𝟐 (𝟐𝟐√𝟑𝟑 + √𝟕𝟕)
(𝟐𝟐√𝟑𝟑  − √𝟕𝟕)(𝟐𝟐√𝟑𝟑 + √𝟕𝟕)

  

 شابهات مختلفات بالإشارة يعني  مربع الحد الاول ــ مربع الحد الثاني تالمقام قوسين م

𝟐𝟐√𝟔𝟔𝟔𝟔 + √𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏
(𝟐𝟐√𝟑𝟑)𝟐𝟐  − (√𝟕𝟕)𝟐𝟐 = 𝟐𝟐 × 𝟑𝟑√𝟕𝟕 + 𝟕𝟕√𝟑𝟑

𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟕𝟕 = 𝟔𝟔√𝟕𝟕 + 𝟕𝟕√𝟑𝟑
𝟓𝟓   

 

ط الجملة العددية    𝟑𝟑√)𝟏𝟏𝟏𝟏√بس  − √𝟖𝟖) − واكتب الناتج لقرب عسرر إذا  𝟔𝟔
𝟔𝟔√علمت ان  = 𝟐𝟐. 𝟒𝟒     

𝟑𝟑√)𝟑𝟑√𝟐𝟐                                                                           :الحل  − 𝟐𝟐√𝟐𝟐) − 𝟔𝟔    
𝟐𝟐(𝟑𝟑) − 𝟒𝟒√ 𝟔𝟔 − 𝟔𝟔  
𝟔𝟔 − 𝟒𝟒√ 𝟔𝟔 − 𝟔𝟔  
−𝟒𝟒√ 𝟔𝟔 ≈ −𝟒𝟒 × 𝟐𝟐. 𝟒𝟒 ≈ −𝟗𝟗. 𝟔𝟔 

 

 

𝟓𝟓) ( √ 𝟖𝟖
𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟑𝟑 −  √𝟐𝟐
𝟑𝟑 ) ÷ (𝟑𝟑 √𝟐𝟐−𝟐𝟐 √𝟑𝟑 

√𝟐𝟐𝟐𝟐 )  

(2
3  −  √2

√3
 ) ÷ (3 √2 − 2 √3 

3√3
) 

2 √3 − 3 √2 
3√3

× −3√3
2√3 − 3√2

 = −1  
 

ر بيهم حدين م إذا انتبه وياي    شابهات بالحدود ومختلفات بالشارة تكدر تحل بهذا القانون تشفت قوسي 
ي 
 مربــع الحد الاول ـــ مربــع الحد الثابر

 

    22))    ( √5 − √3 )( √5 + √3 ) 

 ( √𝟓𝟓 )𝟐𝟐 − ( √𝟑𝟑 )𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 − 𝟑𝟑 = 𝟐𝟐 

11))( √12 − √18 )( √12 + √18 ) 

( √𝟏𝟏𝟏𝟏 )𝟐𝟐 − ( √𝟏𝟏𝟏𝟏 )𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = −𝟔𝟔 

  

 
 

  

𝟑𝟑) 𝟏𝟏 − √𝟐𝟐𝟐𝟐
√𝟓𝟓

  

1 − 2√5
√5

× √5
√5

=  √5 − 10
5  

𝟐𝟐) 𝟏𝟏 − √𝟑𝟑
𝟒𝟒√𝟑𝟑

  

1 − √3
4√3

× √3
√3

= √3 − 3
12  

𝟏𝟏) 𝟕𝟕 − √𝟓𝟓
√𝟓𝟓

  

𝟕𝟕 − √𝟓𝟓
√𝟓𝟓

× √5
√5

= 7√5 − 5
5  

𝟒𝟒) √𝟓𝟓𝟓𝟓 − √𝟑𝟑
𝟐𝟐√𝟑𝟑

− 𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟔𝟔
𝟐𝟐√𝟔𝟔 

  

= 𝟓𝟓√𝟐𝟐−√𝟑𝟑
𝟐𝟐√𝟑𝟑 × √𝟑𝟑

√𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟏𝟏−√𝟔𝟔
𝟐𝟐√𝟔𝟔  × √𝟔𝟔

√𝟔𝟔     = 𝟓𝟓√𝟔𝟔−𝟑𝟑
𝟔𝟔 − 𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔−𝟔𝟔

𝟏𝟏𝟏𝟏  =  𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔−𝟔𝟔−𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔+𝟔𝟔
𝟏𝟏𝟏𝟏  = 𝟎𝟎

𝟏𝟏𝟏𝟏 = 0      

 
     

 
 
 
 
 

  
 
 
 
 

𝟕𝟕 )  اثبت ان     ::  سسؤؤاالل  إإضضااففيي              
𝟏𝟏
𝟑𝟑 − 𝟓𝟓

𝟏𝟏
𝟑𝟑 ) ( 𝟕𝟕

𝟐𝟐
𝟑𝟑 + 𝟕𝟕

𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝟓𝟓

𝟏𝟏
𝟑𝟑 + 𝟓𝟓

𝟐𝟐
𝟑𝟑 ) = 𝟐𝟐 

ر رجعه   :الحل  ر مكعبي  ي الطرف الايسر ... تحليل فرق بي  ي  لصله يعبر
 مكعب الحد الاول ناقص مكعب الحد الثابر

 ( 𝟕𝟕
𝟏𝟏
𝟑𝟑 )

𝟑𝟑
− (𝟓𝟓

𝟏𝟏
𝟑𝟑  )

𝟑𝟑
= 𝟕𝟕 − 𝟓𝟓 =  الطرف الأيمن 𝟐𝟐

𝟐𝟐√ 𝟑𝟑   كان ارتفاعه  إذا هندسة  جد مساحة المثلث الذي يعلو واجهة البيت  + √𝟑𝟑  𝒎𝒎    𝟏𝟏𝟏𝟏√  وطول قاعدته − √𝟑𝟑𝒎𝒎 
𝟏𝟏مساحة المثلث =   :الحل 

 القاعدة × الارتفاع   𝟐𝟐

 بسط الجملة العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات عل العداد الحقيقية واكتب الناتج لقرب عسرر   :سؤال واجب 

𝟏𝟏) (−𝟐𝟐𝟐𝟐)
𝟏𝟏
𝟑𝟑 (𝟏𝟏

𝟗𝟗 √𝟕𝟕 − 𝟏𝟏
𝟗𝟗 √𝟐𝟐𝟐𝟐) 𝟐𝟐) √𝟕𝟕 ( √𝟐𝟐𝟐𝟐 − √𝟐𝟐) − 𝟓𝟓 𝟑𝟑)(−𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)

𝟏𝟏
𝟑𝟑 ( 𝟏𝟏

𝟏𝟏𝟏𝟏 √𝟑𝟑 − 𝟏𝟏
𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏) 

 

𝑨𝑨 =  𝟏𝟏
𝟐𝟐 ( √𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟑𝟑 )( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐 + √𝟑𝟑) =  𝟏𝟏

𝟐𝟐 ( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐 − √𝟑𝟑 )( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐 + √𝟑𝟑) 

=  𝟏𝟏
𝟐𝟐 [( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐)𝟐𝟐 − ( √𝟑𝟑 )𝟐𝟐 ] =  𝟏𝟏

𝟐𝟐 ( 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟑𝟑) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟕𝟕. 𝟓𝟓𝒎𝒎𝟐𝟐 

تنسيب المقام ) المرافق (            

√𝟕𝟕 − 𝟑𝟑√𝟓𝟓
√𝟕𝟕 + 𝟑𝟑√𝟓𝟓

 

 واجب

  مملالاححظظةة 

ي جذر ولازم تتخلص منه شلون ؟ هنا عندك مقام بر  

ب وقسم عل نفس الجذر    1 إذا المقام بس حد واحد اضر

ب وقسم عل نفس المقام بعكس الشارة ي حدين اضر  2 إذا المقام بر

  
ان ) دالة (    f مجال المقابل  Bمجال و   A(    Bال     Aعلاقة من  f)    تقرأها شلون   → B   f : A لتكن   • )طلاب هاي دالة  شون مرايتك تباوع قاعدة اقبر

 عليها من تعوض  قيم المجال بيها( 
ي الزوج المرتب  •  يمثل عناض المجال المقابل   yيمثل عناض المجال و  xال  (  x , y) ... يعبر
 مجموعة جزئية من المجال المقابل ... :  (Range )المدى  •
 شلون نكدر نستخرج المدى ينطيك دالة نعوض ارقام المجال بالدالة بعدين الرقام الي تطلع   تمثل المدى    •

 

ان     R : x → yإذا كانت : 1س 𝒚𝒚تمثل تطبيقاً بقاعدة اقبر = 𝟏𝟏
𝟐𝟐  𝒙𝒙   من المجموعة x  { =4  ,6   ,8  }  ال المجموعةy { =2  ,3   ,4  ,5 }   اكتب التطبيق

ل التطبيق بمخطط سهمي وحدد المجال والمدى للتطبيق 
 
 عل شكل مجموعة من الزواج المرتبة ثم مث

 
XX  ==  {{  44  ,,  66  ,,  88  }}    

𝒚𝒚 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐  𝒙𝒙  

𝒇𝒇 (𝟒𝟒) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  × 𝟒𝟒 = 𝟐𝟐   

𝒇𝒇 (𝟔𝟔) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  × 𝟔𝟔 = 𝟑𝟑  

𝒇𝒇 (𝟖𝟖) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  × 𝟖𝟖 = 𝟒𝟒 

  

:𝒇𝒇إذا كان   :2س 𝑨𝑨 → 𝑩𝑩    حيث 
            ({5  ,4  ( , )4  ,3  ( ,)3 , 2  ( ,)2  ,1  = }) f 
قاعدة             إاكتب 

 
ومث للتطبيق  ان  سهمي قبر بمخطط    له 

 واكتب المجال والمدى لها 
  

 
f (x) = x + 1  انقاعدة ال    قبر
   المجال  = { 4 , 3 , 2 , 1 }

    = { 5 , 4 , 3 , 2 } المدى      
 

:𝒈𝒈إذا كان  :3س 𝑨𝑨 → 𝑩𝑩    حيث 
           ({9  ,4   ( , )7   ,3  ( ,)5  ,2( ,)3  ,1 = }) g   
 إاكتب قاعدة          

 
ومث للتطبيق  ان  واكتب قبر سهمي  بمخطط   له 

 المجال والمدى لها  
 

g (x) =2 x + 1  انقاعدة ال قبر    
   المجال  = { 4 , 3 , 2 , 1 }
   المدى  = { 9 , 7 , 5 , 3 }
 
 
 

 

                              
  
  
 
 
 

 

 
 حيث       f : N → N إذا كان التطبيق : 1س 

             f(x) = 3x + 2   ر هل ان التطبيق شامل أم لا؟  بي  
 

  N  ي الاعداد الطبيعية     N = { 1 , 2 , 3 , 4 , …….} يعبر

ff((xx))  ==  33xx  ++  22    
ff((11))  ==  33((11))  ++  22==55  
ff((22))  ==  33((22))  ++  22==88    
ff((33))  ==  33((33))  ++  22==1111            ..  ..  ..    

         المدى    ==  {{…………  1111  ,,  88  ,,  55  }}
NN     ليس شامل لأن المدى لا يساوي المجال المقابل التطبيق   

 
 

ر نوع      2f (x) = 2x – 3حيث      f : Z → Z  إذا كانت  :  2س   بي  
 مجموعة الاعداد الصحيحة  Zالتطبيق حيث 

 
ي اعداد موجبة  وسالبة وصفر    العداد الصحيحة يعبر

ZZ  ==  {{……....  ,,  --22  ,,--11  ,,  00  ,,  11  ,,22  …………}}    
ff  ((xx))  ==  22xx22  ––  33      
ff  ((−−22))  ==  22((−−22))22  ––  33  ==  88−−  33  ==  55      
ff  ((−−11))  ==  22((−−11))22  ––  33  ==  22−−  33  ==  --11                          
ff  ((00))  ==  22((00))22  ––  33  ==  00  −−33  ==  −−33    
ff  ((11))  ==  22((11))22  ––  33  ==  22  −−33  ==  −−11    

33  ==  88−−  33  ==  55  ––  22ff  ((22))  ==  22((22))  
 {{  ..  ..  ..  ..  ,,  11--  ,,  33--  ,,55  ,,..  ..  ..  ..}}المدى = 

    ZZالتطبيق ليس شامل لأن المدى لا يساوي المجال المقابل 
  التطبيق ليس متباين لأن يوجد عنصران مختلفان لهما نفس الصورة              

 التطبيق غير متقابل لأنه غير شامل وغير متباين 
 

التطبيقات  

أنواع التطبيقات  

 الأزواج  المرتبة
R = { ( 4,2 ) , ( 6 , 3 ) , (8 , 4 )} 
X  المجال يعني عناصر  
X = { 4 , 6 , 8 }  
المدى   = { 4 , 3 , 2 }   

 

2 
3 
4 

 

5 

4 
6 
8 

Y X 
  السهمي المخطط

2 
3 

4 
5 

1 

2 

3 

4 

B A 
3 
5 

7 

9 

1 

2 

3 

4 

B A

  ششاامملل                              
لالاززمم  االلممددىى  ييسسااوويي  

  االلممججاالل  االلممققااببلل

  ممتتبباايينن
ممخختتللففااتت  ننووااتتجج  االلددااللةة  

ممششااببههااتت    ممتتبباايينن(())
  ))غغييرر  ممتتبباايينن((

  ممتتققااببلل
لالاززمم  ييككوونن  ششاامملل  

ووممتتبباايينن  ييللهه  ددككوولل  
  ععللييهه  ممتتققااببلل
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   √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐√𝟑𝟑  − √𝟕𝟕

    

 اشارة المقام   ب غير  الحل : عندك  حدين بالمقام لتنسى من تضرب بالعامل المنس  

√𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐√𝟑𝟑  − √𝟕𝟕

× 𝟐𝟐√𝟑𝟑 + 𝟕𝟕
𝟐𝟐√𝟑𝟑 + 𝟕𝟕

 = √𝟐𝟐𝟐𝟐 (𝟐𝟐√𝟑𝟑 + √𝟕𝟕)
(𝟐𝟐√𝟑𝟑  − √𝟕𝟕)(𝟐𝟐√𝟑𝟑 + √𝟕𝟕)

  

 شابهات مختلفات بالإشارة يعني  مربع الحد الاول ــ مربع الحد الثاني تالمقام قوسين م

𝟐𝟐√𝟔𝟔𝟔𝟔 + √𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏
(𝟐𝟐√𝟑𝟑)𝟐𝟐  − (√𝟕𝟕)𝟐𝟐 = 𝟐𝟐 × 𝟑𝟑√𝟕𝟕 + 𝟕𝟕√𝟑𝟑

𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟕𝟕 = 𝟔𝟔√𝟕𝟕 + 𝟕𝟕√𝟑𝟑
𝟓𝟓   

 

ط الجملة العددية    𝟑𝟑√)𝟏𝟏𝟏𝟏√بس  − √𝟖𝟖) − واكتب الناتج لقرب عسرر إذا  𝟔𝟔
𝟔𝟔√علمت ان  = 𝟐𝟐. 𝟒𝟒     

𝟑𝟑√)𝟑𝟑√𝟐𝟐                                                                           :الحل  − 𝟐𝟐√𝟐𝟐) − 𝟔𝟔    
𝟐𝟐(𝟑𝟑) − 𝟒𝟒√ 𝟔𝟔 − 𝟔𝟔  
𝟔𝟔 − 𝟒𝟒√ 𝟔𝟔 − 𝟔𝟔  
−𝟒𝟒√ 𝟔𝟔 ≈ −𝟒𝟒 × 𝟐𝟐. 𝟒𝟒 ≈ −𝟗𝟗. 𝟔𝟔 

 

 

𝟓𝟓) ( √ 𝟖𝟖
𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟑𝟑 −  √𝟐𝟐
𝟑𝟑 ) ÷ (𝟑𝟑 √𝟐𝟐−𝟐𝟐 √𝟑𝟑 

√𝟐𝟐𝟐𝟐 )  

(2
3  −  √2

√3
 ) ÷ (3 √2 − 2 √3 

3√3
) 

2 √3 − 3 √2 
3√3

× −3√3
2√3 − 3√2

 = −1  
 

ر بيهم حدين م إذا انتبه وياي    شابهات بالحدود ومختلفات بالشارة تكدر تحل بهذا القانون تشفت قوسي 
ي 
 مربــع الحد الاول ـــ مربــع الحد الثابر

 

    22))    ( √5 − √3 )( √5 + √3 ) 

 ( √𝟓𝟓 )𝟐𝟐 − ( √𝟑𝟑 )𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 − 𝟑𝟑 = 𝟐𝟐 

11))( √12 − √18 )( √12 + √18 ) 

( √𝟏𝟏𝟏𝟏 )𝟐𝟐 − ( √𝟏𝟏𝟏𝟏 )𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = −𝟔𝟔 

  

 
 

  

𝟑𝟑) 𝟏𝟏 − √𝟐𝟐𝟐𝟐
√𝟓𝟓

  

1 − 2√5
√5

× √5
√5

=  √5 − 10
5  

𝟐𝟐) 𝟏𝟏 − √𝟑𝟑
𝟒𝟒√𝟑𝟑

  

1 − √3
4√3

× √3
√3

= √3 − 3
12  

𝟏𝟏) 𝟕𝟕 − √𝟓𝟓
√𝟓𝟓

  

𝟕𝟕 − √𝟓𝟓
√𝟓𝟓

× √5
√5

= 7√5 − 5
5  

𝟒𝟒) √𝟓𝟓𝟓𝟓 − √𝟑𝟑
𝟐𝟐√𝟑𝟑

− 𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟔𝟔
𝟐𝟐√𝟔𝟔 

  

= 𝟓𝟓√𝟐𝟐−√𝟑𝟑
𝟐𝟐√𝟑𝟑 × √𝟑𝟑

√𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟏𝟏−√𝟔𝟔
𝟐𝟐√𝟔𝟔  × √𝟔𝟔

√𝟔𝟔     = 𝟓𝟓√𝟔𝟔−𝟑𝟑
𝟔𝟔 − 𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔−𝟔𝟔

𝟏𝟏𝟏𝟏  =  𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔−𝟔𝟔−𝟏𝟏𝟏𝟏√𝟔𝟔+𝟔𝟔
𝟏𝟏𝟏𝟏  = 𝟎𝟎

𝟏𝟏𝟏𝟏 = 0      

 
     

 
 
 
 
 

  
 
 
 
 

𝟕𝟕 )  اثبت ان     ::  سسؤؤاالل  إإضضااففيي              
𝟏𝟏
𝟑𝟑 − 𝟓𝟓

𝟏𝟏
𝟑𝟑 ) ( 𝟕𝟕

𝟐𝟐
𝟑𝟑 + 𝟕𝟕

𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝟓𝟓

𝟏𝟏
𝟑𝟑 + 𝟓𝟓

𝟐𝟐
𝟑𝟑 ) = 𝟐𝟐 

ر رجعه   :الحل  ر مكعبي  ي الطرف الايسر ... تحليل فرق بي  ي  لصله يعبر
 مكعب الحد الاول ناقص مكعب الحد الثابر

 ( 𝟕𝟕
𝟏𝟏
𝟑𝟑 )

𝟑𝟑
− (𝟓𝟓

𝟏𝟏
𝟑𝟑  )

𝟑𝟑
= 𝟕𝟕 − 𝟓𝟓 =  الطرف الأيمن 𝟐𝟐

𝟐𝟐√ 𝟑𝟑   كان ارتفاعه  إذا هندسة  جد مساحة المثلث الذي يعلو واجهة البيت  + √𝟑𝟑  𝒎𝒎    𝟏𝟏𝟏𝟏√  وطول قاعدته − √𝟑𝟑𝒎𝒎 
𝟏𝟏مساحة المثلث =   :الحل 

 القاعدة × الارتفاع   𝟐𝟐

 بسط الجملة العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات عل العداد الحقيقية واكتب الناتج لقرب عسرر   :سؤال واجب 

𝟏𝟏) (−𝟐𝟐𝟐𝟐)
𝟏𝟏
𝟑𝟑 (𝟏𝟏

𝟗𝟗 √𝟕𝟕 − 𝟏𝟏
𝟗𝟗 √𝟐𝟐𝟐𝟐) 𝟐𝟐) √𝟕𝟕 ( √𝟐𝟐𝟐𝟐 − √𝟐𝟐) − 𝟓𝟓 𝟑𝟑)(−𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)

𝟏𝟏
𝟑𝟑 ( 𝟏𝟏

𝟏𝟏𝟏𝟏 √𝟑𝟑 − 𝟏𝟏
𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏) 

 

𝑨𝑨 =  𝟏𝟏
𝟐𝟐 ( √𝟏𝟏𝟏𝟏 − √𝟑𝟑 )( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐 + √𝟑𝟑) =  𝟏𝟏

𝟐𝟐 ( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐 − √𝟑𝟑 )( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐 + √𝟑𝟑) 

=  𝟏𝟏
𝟐𝟐 [( 𝟑𝟑 √𝟐𝟐)𝟐𝟐 − ( √𝟑𝟑 )𝟐𝟐 ] =  𝟏𝟏

𝟐𝟐 ( 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟑𝟑) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟕𝟕. 𝟓𝟓𝒎𝒎𝟐𝟐 

تنسيب المقام ) المرافق (            

√𝟕𝟕 − 𝟑𝟑√𝟓𝟓
√𝟕𝟕 + 𝟑𝟑√𝟓𝟓

 

 واجب

  مملالاححظظةة 

ي جذر ولازم تتخلص منه شلون ؟ هنا عندك مقام بر  

ب وقسم عل نفس الجذر    1 إذا المقام بس حد واحد اضر

ب وقسم عل نفس المقام بعكس الشارة ي حدين اضر  2 إذا المقام بر

  
ان ) دالة (    f مجال المقابل  Bمجال و   A(    Bال     Aعلاقة من  f)    تقرأها شلون   → B   f : A لتكن   • )طلاب هاي دالة  شون مرايتك تباوع قاعدة اقبر

 عليها من تعوض  قيم المجال بيها( 
ي الزوج المرتب  •  يمثل عناض المجال المقابل   yيمثل عناض المجال و  xال  (  x , y) ... يعبر
 مجموعة جزئية من المجال المقابل ... :  (Range )المدى  •
 شلون نكدر نستخرج المدى ينطيك دالة نعوض ارقام المجال بالدالة بعدين الرقام الي تطلع   تمثل المدى    •

 

ان     R : x → yإذا كانت : 1س 𝒚𝒚تمثل تطبيقاً بقاعدة اقبر = 𝟏𝟏
𝟐𝟐  𝒙𝒙   من المجموعة x  { =4  ,6   ,8  }  ال المجموعةy { =2  ,3   ,4  ,5 }   اكتب التطبيق

ل التطبيق بمخطط سهمي وحدد المجال والمدى للتطبيق 
 
 عل شكل مجموعة من الزواج المرتبة ثم مث

 
XX  ==  {{  44  ,,  66  ,,  88  }}    

𝒚𝒚 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐  𝒙𝒙  

𝒇𝒇 (𝟒𝟒) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  × 𝟒𝟒 = 𝟐𝟐   

𝒇𝒇 (𝟔𝟔) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  × 𝟔𝟔 = 𝟑𝟑  

𝒇𝒇 (𝟖𝟖) =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  × 𝟖𝟖 = 𝟒𝟒 

  

:𝒇𝒇إذا كان   :2س 𝑨𝑨 → 𝑩𝑩    حيث 
            ({5  ,4  ( , )4  ,3  ( ,)3 , 2  ( ,)2  ,1  = }) f 
قاعدة             إاكتب 

 
ومث للتطبيق  ان  سهمي قبر بمخطط    له 

 واكتب المجال والمدى لها 
  

 
f (x) = x + 1  انقاعدة ال    قبر
   المجال  = { 4 , 3 , 2 , 1 }

    = { 5 , 4 , 3 , 2 } المدى      
 

:𝒈𝒈إذا كان  :3س 𝑨𝑨 → 𝑩𝑩    حيث 
           ({9  ,4   ( , )7   ,3  ( ,)5  ,2( ,)3  ,1 = }) g   
 إاكتب قاعدة          

 
ومث للتطبيق  ان  واكتب قبر سهمي  بمخطط   له 

 المجال والمدى لها  
 

g (x) =2 x + 1  انقاعدة ال قبر    
   المجال  = { 4 , 3 , 2 , 1 }
   المدى  = { 9 , 7 , 5 , 3 }
 
 
 

 

                              
  
  
 
 
 

 

 
 حيث       f : N → N إذا كان التطبيق : 1س 

             f(x) = 3x + 2   ر هل ان التطبيق شامل أم لا؟  بي  
 

  N  ي الاعداد الطبيعية     N = { 1 , 2 , 3 , 4 , …….} يعبر

ff((xx))  ==  33xx  ++  22    
ff((11))  ==  33((11))  ++  22==55  
ff((22))  ==  33((22))  ++  22==88    
ff((33))  ==  33((33))  ++  22==1111            ..  ..  ..    

         المدى    ==  {{…………  1111  ,,  88  ,,  55  }}
NN     ليس شامل لأن المدى لا يساوي المجال المقابل التطبيق   

 
 

ر نوع      2f (x) = 2x – 3حيث      f : Z → Z  إذا كانت  :  2س   بي  
 مجموعة الاعداد الصحيحة  Zالتطبيق حيث 

 
ي اعداد موجبة  وسالبة وصفر    العداد الصحيحة يعبر

ZZ  ==  {{……....  ,,  --22  ,,--11  ,,  00  ,,  11  ,,22  …………}}    
ff  ((xx))  ==  22xx22  ––  33      
ff  ((−−22))  ==  22((−−22))22  ––  33  ==  88−−  33  ==  55      
ff  ((−−11))  ==  22((−−11))22  ––  33  ==  22−−  33  ==  --11                          
ff  ((00))  ==  22((00))22  ––  33  ==  00  −−33  ==  −−33    
ff  ((11))  ==  22((11))22  ––  33  ==  22  −−33  ==  −−11    

33  ==  88−−  33  ==  55  ––  22ff  ((22))  ==  22((22))  
 {{  ..  ..  ..  ..  ,,  11--  ,,  33--  ,,55  ,,..  ..  ..  ..}}المدى = 

    ZZالتطبيق ليس شامل لأن المدى لا يساوي المجال المقابل 
  التطبيق ليس متباين لأن يوجد عنصران مختلفان لهما نفس الصورة              

 التطبيق غير متقابل لأنه غير شامل وغير متباين 
 

التطبيقات  

أنواع التطبيقات  

 الأزواج  المرتبة
R = { ( 4,2 ) , ( 6 , 3 ) , (8 , 4 )} 
X  المجال يعني عناصر  
X = { 4 , 6 , 8 }  
المدى   = { 4 , 3 , 2 }   

 

2 
3 
4 

 

5 

4 
6 
8 

Y X 
  السهمي المخطط

2 
3 

4 
5 

1 

2 

3 

4 

B A 
3 
5 

7 

9 

1 

2 

3 

4 

B A

  ششاامملل                              
لالاززمم  االلممددىى  ييسسااوويي  

  االلممججاالل  االلممققااببلل

  ممتتبباايينن
ممخختتللففااتت  ننووااتتجج  االلددااللةة  

ممششااببههااتت    ممتتبباايينن(())
  ))غغييرر  ممتتبباايينن((

  ممتتققااببلل
لالاززمم  ييككوونن  ششاامملل  

ووممتتبباايينن  ييللهه  ددككوولل  
  ععللييهه  ممتتققااببلل
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 واجب 

 ∩و يعني تقاطع  

  أو يعني اتحاد 

هاي تقيدنه بتمثيل على مستقيم  
 الأعداد  

     ≥    ≤ 
     >   < 

علمود   3نقسم على 
 بوحدها   xتبقى 

 
 

==  gg  [[  ff  ((xx))  ]]  ((xx))((ggooff))   ==  ff  [[  gg  ((xx))  ]]  ((xx))((ffoogg))   
 

 : جد        f : N → N . f(x) = 2x + 1        2g N → N . g (x) = xكان   إذا  : 1س
  

𝟐𝟐)𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈(𝟑𝟑) 
𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈(𝟑𝟑)=𝒈𝒈[𝒇𝒇(𝟑𝟑)] 
           = 𝒈𝒈(𝟐𝟐 × 𝟑𝟑 + 𝟏𝟏) 
           = 𝒇𝒇(𝟕𝟕) 
           = 𝟕𝟕𝟐𝟐 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 

𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇(𝟑𝟑) (1   
𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇(𝟑𝟑)=𝒇𝒇[𝒈𝒈(𝟑𝟑)] 
           = 𝒇𝒇(𝟑𝟑𝟐𝟐) 
           = 𝒇𝒇(𝟗𝟗) 
           = 𝟐𝟐(𝟗𝟗) + 𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 

    28 = (x)(fog)كان   إذا  xجد قيمة   g(x) = 2x +5حيث   g : Z → Zوان   f(x) = 3x + 1حيث     f : Z → Zليكن التطبيقان  :  2س        
 

6 x +16 = 28  
6 x  =28 −16  
6 x  =12 

ر عل Xعلمود تبقر بس     6قسم الطرفي 
X = 2 

f [ g (x) ] = 28  
f [ 2 x + 5] = 28  
3( 2 x + 5) +1 = 28  
6 x +15 +1 = 28  

 تكملة               
 

   fog (x) = 33اذا كان  xجد قيمة     2g: N → N . g (x) = x,   f : N → N . f(x) = 2x + 1كان   إذا :  3س      

2x2 = 32   2قسم المعادلة عل 
= 16  2x   

ر ومن تجذر خلي  هنا علمود تتخلص من تربيع لازم بجذر الطرفي 
 موجب سالب 

X= ±4  
X=4  
x =-4  تهمل     N ن المجال العداد الطبيعية تهمل ل  

fog (x) = 33 
f[g(x)] = 33 
f(x2) = 33 
2x2 + 1=33 
2x2 +1 = 33 
2x2 = 33 – 1 

 تكملة               
 

  زواج المرتبة لهابكتابة ال fogاكتب التطبيق  g(x) = x + 3حيث   g : N → Nوان    f(x) = 5x +2حيث    f : N → Nكانت   إذا  :  4س        
fog (x) = f [ g (x) ]  ي العداد الطبيعية ابدي من  N                   ...  3و  2و  1يعبر
fog (1) = f [ g (1) ] = f ( 1 + 3 ) = f (4)= 5(4) + 2=22 
fog (2) = f [ g (2) ] = f ( 2 + 3 ) = f (5)= 5(5) + 2=27   
fog (3) = f [ g (3) ] = f ( 3 + 3 )= f (6)= 5(6) + 2=32 

      fog = { ( 1 , 22 ) , ( 2 , 27 ) , ( 3 , 32 ) ,  ……..}الزواج المرتبة هي 

ي اراجعلك كم شغ
 ة تفيدك بالحل  لاول شر

ي السؤال  اتخلص من الكسور وال (1
 قواس إذا موجودة فر

ات بجهة اليسار وال (2 ر ... ومن تحول من جهة ال جهة غب   خلي المتغب   اشارة رقام بجهة اليمي 
 الي حولته  

ات   (3 ر المتغب  ي رقم اتخلص    همتخلي المتغب  وحد  والرقام لحد اجمع واطرح بي  وإذا ملزوك بر
ر وأخلص منه  الن هذا لزكة ... قسم عليه منه ل  طرفي 

ب او قسمة المتباينة بعدد سالب  (4  شوف إذا ضر
 ال       <       يقلب رمز المتباينة من >     

 من  ≥       ال       ≤                                                           
ياً : س   حل كل من المتباينات المركبة جبر

 
 ل مجموعة الحل عل مستقيم العداد ومث

𝟐𝟐)𝒙𝒙 + 𝟔𝟔 ≥ 𝒙𝒙  و 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟔𝟔 < 15  
 : الحل 

               
𝒙𝒙 ≥ 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒙𝒙  و  𝟔𝟔 <  15 − 6 
𝒙𝒙 ≥ 𝒙𝒙  و   𝟔𝟔 < 9  
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∩ 𝑺𝑺𝟐𝟐 
    = { 𝒙𝒙 ∶ 𝒙𝒙 ≥ 𝟔𝟔 } ∩ { 𝒙𝒙 ∶ 𝒙𝒙 < 9 }   
    = { 𝒙𝒙 ∶ 𝟔𝟔 ≤ 𝒙𝒙 < 9 } 

 
 

𝟏𝟏) − 𝟑𝟑 ≤ 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟐𝟐 <  𝟗𝟗  
 ااررييددكك  تتببققيي  االألأككسس  ببووححددههاا  ييلالا  ييااببططلل    :الحل 

−3 − 2 ≤  3𝑥𝑥 < 9 − 2  
−5 ≤ 3𝑥𝑥 < 7 
−5
3   ≤   3𝑥𝑥

3  <  7
3  

−5
3   ≤ 𝑥𝑥 <  7

3   

  𝑆𝑆 = { 𝑥𝑥 ∶  −5
3  ≤ 𝑥𝑥 <  7

3 }  
 
 

  fogتركيب التطبيقات
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  واجبات

 

 

 

 

 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝟑𝟑  > 𝟓𝟓

𝟑𝟑 𝟐𝟐𝟐𝟐 او    + 𝟏𝟏
𝟑𝟑 < 𝟏𝟏

𝟑𝟑  
ب المتباينة كلها ب : الحل   علمود تخلص من المقام  3اضر

   [𝟐𝟐𝟐𝟐+𝟏𝟏
𝟑𝟑  > 𝟓𝟓

𝟑𝟑 ] × 𝟏𝟏+𝟐𝟐𝟐𝟐] او   𝟑𝟑
𝟑𝟑 < 𝟏𝟏

𝟑𝟑] ×  𝟑𝟑 
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 > 5   ∪    𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 <  1 
𝟐𝟐𝟐𝟐 > 5 − 1   ∪    𝟐𝟐𝟐𝟐 < 1 −  1 
𝟐𝟐𝟐𝟐 > 4           ∪   𝟐𝟐𝟐𝟐 < 0 
𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 > 𝟒𝟒

𝟐𝟐            ∪    𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 < 𝟎𝟎

𝟐𝟐 
𝒗𝒗 > 2              ∪     𝒗𝒗 <  0 

𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐 = { 𝒗𝒗 ∶ 𝒗𝒗 > 2 } ∪ { 𝒗𝒗 ∶ 𝒗𝒗 < 0 } 

 
 

𝟑𝟑) 𝒚𝒚 − 𝟑𝟑 ≤ 𝒚𝒚 او 𝟏𝟏− + 𝟑𝟑 > 6  
 : الحل 

𝒚𝒚 ≤ −𝟏𝟏 + 𝒚𝒚    او    𝟑𝟑 >  6 − 3 
𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐              ∪        𝒚𝒚 >  3 

𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐 = { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐 } ∪ { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚 > 3 } 
 
 
 

 

 ( و)بأداة الربط  تية بيانياً حل المتباينات ال : س      
𝟏𝟏) − 𝟒𝟒 ≤ 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 <  𝟑𝟑      
−𝟒𝟒 +  𝟏𝟏 ≤ 𝒚𝒚 < 3 + 1   
−𝟑𝟑 ≤ 𝒚𝒚 < 4 
𝑦𝑦 < 4                                
 𝑦𝑦 ≥ −3                             
 −3 ≤ 𝑦𝑦 < 4                   
 
𝟐𝟐) 𝟖𝟖𝟖𝟖 ≥ ≥ 𝟖𝟖𝟖𝟖 او 𝟔𝟔𝟔𝟔 𝟑𝟑𝟑𝟑   
8𝑦𝑦 ≥ 64 ⟹ 8𝑦𝑦

8  ≥ 64
8  ⟹ 𝑦𝑦 ≥ 8                             

8𝑦𝑦 ≤ 32 ⟹ 8𝑦𝑦
8  ≤ 32

8  ⟹ 𝑦𝑦 ≤ 4                            
 𝑦𝑦 ≥ 𝑦𝑦  أو  8 ≤ 4        

 
 

ȁ𝒙𝒙ȁ  ≤ ⟹ عدد ≥  عدد−      𝒙𝒙 ≤   عدد

ȁ𝒙𝒙ȁ  < ⟹  عدد >  عدد−      𝒙𝒙 <   عدد
 

 :  س       
 
 عداد ل مجموعة الحل عل مستقيم ال حل متباينات القيمة المطلقة ومث

 

𝟐𝟐) ȁ𝑦𝑦ȁ − 5 ≤ 1   
ȁ𝒚𝒚ȁ − 𝟓𝟓 ≤ 𝟏𝟏 
ȁ𝒚𝒚ȁ ≤ 𝟏𝟏 + 𝟓𝟓 
ȁ𝒚𝒚ȁ ≤ 𝟔𝟔 
−𝟔𝟔 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟔𝟔 

𝑺𝑺 = { 𝒚𝒚 ∶  −𝟔𝟔 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟔𝟔 } 
 

𝟏𝟏) ȁ𝒙𝒙 + 𝟔𝟔ȁ  < 𝟑𝟑   
−𝟑𝟑 <  𝑥𝑥 + 6 <  3 
−𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 <  𝑥𝑥 <  3 − 6 
−𝟗𝟗 < 𝑥𝑥 <  − 3 
𝑺𝑺 = { 𝒙𝒙 ∶  −𝟗𝟗 < 𝑥𝑥 < −3 } 

𝟒𝟒) |𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒  | ≤ 𝟗𝟗  

−𝟗𝟗 ≤ 𝒙𝒙−𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒  ≤ 𝟗𝟗  

−𝟗𝟗(𝟒𝟒) ≤ 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒 (𝟒𝟒)  ≤ 𝟗𝟗(𝟒𝟒) 

 
−𝟑𝟑𝟑𝟑 ≤  𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ≤ 𝟑𝟑𝟑𝟑 
−𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ≤  𝒙𝒙 ≤  𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏  
−𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟒𝟒𝟒𝟒 

𝑺𝑺 = { 𝒙𝒙 ∶  −𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟒𝟒𝟒𝟒 } 
 

𝟑𝟑) ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ − 𝟐𝟐 ≤ 𝟖𝟖  
ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ − 𝟐𝟐 ≤ 𝟖𝟖 
ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ ≤ 𝟖𝟖 + 𝟐𝟐 
ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ ≤ 𝟏𝟏𝟏𝟏 
−𝟏𝟏𝟏𝟏 ≤ 𝟓𝟓𝟓𝟓 ≤  𝟏𝟏𝟏𝟏 
−𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓 ≤ 𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟓𝟓 ≤  𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓  
−𝟐𝟐 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐 
𝑺𝑺 = { 𝒚𝒚 ∶  −𝟐𝟐 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐 } 
 

 
 

ȁ𝒙𝒙ȁ  ≥ ⟺ عدد    𝒙𝒙  ≥ 𝒙𝒙  او  عدد   ≤    عدد−
ȁ𝒙𝒙ȁ  > ⟺  عدد    𝒙𝒙  > او  عدد   𝒙𝒙 <  عدد−

 متباينات القيمة المطلقة

24 - 

ي تقاطع  واحفظ  هذا القانون  1 الحالة الول إذا علامة المتباينة كالبة خلقتها عل المطلق مجموعة حل هنا و ... يعبر

ي اتحاد وأحفظ هذا القانون  ر هو او يعبر  2 الحالة الثانية  إذا علامة المتباينة وجهها عل المطلق مجموعة حل المتباينتي 
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 واجب 

 ∩و يعني تقاطع  

  أو يعني اتحاد 

هاي تقيدنه بتمثيل على مستقيم  
 الأعداد  

     ≥    ≤ 
     >   < 

علمود   3نقسم على 
 بوحدها   xتبقى 

 
 

==  gg  [[  ff  ((xx))  ]]  ((xx))((ggooff))   ==  ff  [[  gg  ((xx))  ]]  ((xx))((ffoogg))   
 

 : جد        f : N → N . f(x) = 2x + 1        2g N → N . g (x) = xكان   إذا  : 1س
  

𝟐𝟐)𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈(𝟑𝟑) 
𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈(𝟑𝟑)=𝒈𝒈[𝒇𝒇(𝟑𝟑)] 
           = 𝒈𝒈(𝟐𝟐 × 𝟑𝟑 + 𝟏𝟏) 
           = 𝒇𝒇(𝟕𝟕) 
           = 𝟕𝟕𝟐𝟐 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 

𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇(𝟑𝟑) (1   
𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇(𝟑𝟑)=𝒇𝒇[𝒈𝒈(𝟑𝟑)] 
           = 𝒇𝒇(𝟑𝟑𝟐𝟐) 
           = 𝒇𝒇(𝟗𝟗) 
           = 𝟐𝟐(𝟗𝟗) + 𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 

    28 = (x)(fog)كان   إذا  xجد قيمة   g(x) = 2x +5حيث   g : Z → Zوان   f(x) = 3x + 1حيث     f : Z → Zليكن التطبيقان  :  2س        
 

6 x +16 = 28  
6 x  =28 −16  
6 x  =12 

ر عل Xعلمود تبقر بس     6قسم الطرفي 
X = 2 

f [ g (x) ] = 28  
f [ 2 x + 5] = 28  
3( 2 x + 5) +1 = 28  
6 x +15 +1 = 28  

 تكملة               
 

   fog (x) = 33اذا كان  xجد قيمة     2g: N → N . g (x) = x,   f : N → N . f(x) = 2x + 1كان   إذا :  3س      

2x2 = 32   2قسم المعادلة عل 
= 16  2x   

ر ومن تجذر خلي  هنا علمود تتخلص من تربيع لازم بجذر الطرفي 
 موجب سالب 

X= ±4  
X=4  
x =-4  تهمل     N ن المجال العداد الطبيعية تهمل ل  

fog (x) = 33 
f[g(x)] = 33 
f(x2) = 33 
2x2 + 1=33 
2x2 +1 = 33 
2x2 = 33 – 1 

 تكملة               
 

  زواج المرتبة لهابكتابة ال fogاكتب التطبيق  g(x) = x + 3حيث   g : N → Nوان    f(x) = 5x +2حيث    f : N → Nكانت   إذا  :  4س        
fog (x) = f [ g (x) ]  ي العداد الطبيعية ابدي من  N                   ...  3و  2و  1يعبر
fog (1) = f [ g (1) ] = f ( 1 + 3 ) = f (4)= 5(4) + 2=22 
fog (2) = f [ g (2) ] = f ( 2 + 3 ) = f (5)= 5(5) + 2=27   
fog (3) = f [ g (3) ] = f ( 3 + 3 )= f (6)= 5(6) + 2=32 

      fog = { ( 1 , 22 ) , ( 2 , 27 ) , ( 3 , 32 ) ,  ……..}الزواج المرتبة هي 

ي اراجعلك كم شغ
 ة تفيدك بالحل  لاول شر

ي السؤال  اتخلص من الكسور وال (1
 قواس إذا موجودة فر

ات بجهة اليسار وال (2 ر ... ومن تحول من جهة ال جهة غب   خلي المتغب   اشارة رقام بجهة اليمي 
 الي حولته  

ات   (3 ر المتغب  ي رقم اتخلص    همتخلي المتغب  وحد  والرقام لحد اجمع واطرح بي  وإذا ملزوك بر
ر وأخلص منه  الن هذا لزكة ... قسم عليه منه ل  طرفي 

ب او قسمة المتباينة بعدد سالب  (4  شوف إذا ضر
 ال       <       يقلب رمز المتباينة من >     

 من  ≥       ال       ≤                                                           
ياً : س   حل كل من المتباينات المركبة جبر

 
 ل مجموعة الحل عل مستقيم العداد ومث

𝟐𝟐)𝒙𝒙 + 𝟔𝟔 ≥ 𝒙𝒙  و 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟔𝟔 < 15  
 : الحل 

               
𝒙𝒙 ≥ 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒙𝒙  و  𝟔𝟔 <  15 − 6 
𝒙𝒙 ≥ 𝒙𝒙  و   𝟔𝟔 < 9  
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∩ 𝑺𝑺𝟐𝟐 
    = { 𝒙𝒙 ∶ 𝒙𝒙 ≥ 𝟔𝟔 } ∩ { 𝒙𝒙 ∶ 𝒙𝒙 < 9 }   
    = { 𝒙𝒙 ∶ 𝟔𝟔 ≤ 𝒙𝒙 < 9 } 

 
 

𝟏𝟏) − 𝟑𝟑 ≤ 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟐𝟐 <  𝟗𝟗  
 ااررييددكك  تتببققيي  االألأككسس  ببووححددههاا  ييلالا  ييااببططلل    :الحل 

−3 − 2 ≤  3𝑥𝑥 < 9 − 2  
−5 ≤ 3𝑥𝑥 < 7 
−5
3   ≤   3𝑥𝑥

3  <  7
3  

−5
3   ≤ 𝑥𝑥 <  7

3   

  𝑆𝑆 = { 𝑥𝑥 ∶  −5
3  ≤ 𝑥𝑥 <  7

3 }  
 
 

  fogتركيب التطبيقات

 المتباينات المركبة

6 9 

  واجبات

 

 

 

 

 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝟑𝟑  > 𝟓𝟓

𝟑𝟑 𝟐𝟐𝟐𝟐 او    + 𝟏𝟏
𝟑𝟑 < 𝟏𝟏

𝟑𝟑  
ب المتباينة كلها ب : الحل   علمود تخلص من المقام  3اضر

   [𝟐𝟐𝟐𝟐+𝟏𝟏
𝟑𝟑  > 𝟓𝟓

𝟑𝟑 ] × 𝟏𝟏+𝟐𝟐𝟐𝟐] او   𝟑𝟑
𝟑𝟑 < 𝟏𝟏

𝟑𝟑] ×  𝟑𝟑 
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 > 5   ∪    𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 <  1 
𝟐𝟐𝟐𝟐 > 5 − 1   ∪    𝟐𝟐𝟐𝟐 < 1 −  1 
𝟐𝟐𝟐𝟐 > 4           ∪   𝟐𝟐𝟐𝟐 < 0 
𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 > 𝟒𝟒

𝟐𝟐            ∪    𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 < 𝟎𝟎

𝟐𝟐 
𝒗𝒗 > 2              ∪     𝒗𝒗 <  0 

𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐 = { 𝒗𝒗 ∶ 𝒗𝒗 > 2 } ∪ { 𝒗𝒗 ∶ 𝒗𝒗 < 0 } 

 
 

𝟑𝟑) 𝒚𝒚 − 𝟑𝟑 ≤ 𝒚𝒚 او 𝟏𝟏− + 𝟑𝟑 > 6  
 : الحل 

𝒚𝒚 ≤ −𝟏𝟏 + 𝒚𝒚    او    𝟑𝟑 >  6 − 3 
𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐              ∪        𝒚𝒚 >  3 

𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐 = { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐 } ∪ { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚 > 3 } 
 
 
 

 

 ( و)بأداة الربط  تية بيانياً حل المتباينات ال : س      
𝟏𝟏) − 𝟒𝟒 ≤ 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 <  𝟑𝟑      
−𝟒𝟒 +  𝟏𝟏 ≤ 𝒚𝒚 < 3 + 1   
−𝟑𝟑 ≤ 𝒚𝒚 < 4 
𝑦𝑦 < 4                                
 𝑦𝑦 ≥ −3                             
 −3 ≤ 𝑦𝑦 < 4                   
 
𝟐𝟐) 𝟖𝟖𝟖𝟖 ≥ ≥ 𝟖𝟖𝟖𝟖 او 𝟔𝟔𝟔𝟔 𝟑𝟑𝟑𝟑   
8𝑦𝑦 ≥ 64 ⟹ 8𝑦𝑦

8  ≥ 64
8  ⟹ 𝑦𝑦 ≥ 8                             

8𝑦𝑦 ≤ 32 ⟹ 8𝑦𝑦
8  ≤ 32

8  ⟹ 𝑦𝑦 ≤ 4                            
 𝑦𝑦 ≥ 𝑦𝑦  أو  8 ≤ 4        

 
 

ȁ𝒙𝒙ȁ  ≤ ⟹ عدد ≥  عدد−      𝒙𝒙 ≤   عدد

ȁ𝒙𝒙ȁ  < ⟹  عدد >  عدد−      𝒙𝒙 <   عدد
 

 :  س       
 
 عداد ل مجموعة الحل عل مستقيم ال حل متباينات القيمة المطلقة ومث

 

𝟐𝟐) ȁ𝑦𝑦ȁ − 5 ≤ 1   
ȁ𝒚𝒚ȁ − 𝟓𝟓 ≤ 𝟏𝟏 
ȁ𝒚𝒚ȁ ≤ 𝟏𝟏 + 𝟓𝟓 
ȁ𝒚𝒚ȁ ≤ 𝟔𝟔 
−𝟔𝟔 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟔𝟔 

𝑺𝑺 = { 𝒚𝒚 ∶  −𝟔𝟔 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟔𝟔 } 
 

𝟏𝟏) ȁ𝒙𝒙 + 𝟔𝟔ȁ  < 𝟑𝟑   
−𝟑𝟑 <  𝑥𝑥 + 6 <  3 
−𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 <  𝑥𝑥 <  3 − 6 
−𝟗𝟗 < 𝑥𝑥 <  − 3 
𝑺𝑺 = { 𝒙𝒙 ∶  −𝟗𝟗 < 𝑥𝑥 < −3 } 

𝟒𝟒) |𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒  | ≤ 𝟗𝟗  

−𝟗𝟗 ≤ 𝒙𝒙−𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒  ≤ 𝟗𝟗  

−𝟗𝟗(𝟒𝟒) ≤ 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒 (𝟒𝟒)  ≤ 𝟗𝟗(𝟒𝟒) 

 
−𝟑𝟑𝟑𝟑 ≤  𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ≤ 𝟑𝟑𝟑𝟑 
−𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ≤  𝒙𝒙 ≤  𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏  
−𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟒𝟒𝟒𝟒 

𝑺𝑺 = { 𝒙𝒙 ∶  −𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟒𝟒𝟒𝟒 } 
 

𝟑𝟑) ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ − 𝟐𝟐 ≤ 𝟖𝟖  
ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ − 𝟐𝟐 ≤ 𝟖𝟖 
ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ ≤ 𝟖𝟖 + 𝟐𝟐 
ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓ȁ ≤ 𝟏𝟏𝟏𝟏 
−𝟏𝟏𝟏𝟏 ≤ 𝟓𝟓𝟓𝟓 ≤  𝟏𝟏𝟏𝟏 
−𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓 ≤ 𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟓𝟓 ≤  𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓  
−𝟐𝟐 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐 
𝑺𝑺 = { 𝒚𝒚 ∶  −𝟐𝟐 ≤ 𝒚𝒚 ≤ 𝟐𝟐 } 
 

 
 

ȁ𝒙𝒙ȁ  ≥ ⟺ عدد    𝒙𝒙  ≥ 𝒙𝒙  او  عدد   ≤    عدد−
ȁ𝒙𝒙ȁ  > ⟺  عدد    𝒙𝒙  > او  عدد   𝒙𝒙 <  عدد−

 متباينات القيمة المطلقة

24 - 

ي تقاطع  واحفظ  هذا القانون  1 الحالة الول إذا علامة المتباينة كالبة خلقتها عل المطلق مجموعة حل هنا و ... يعبر

ي اتحاد وأحفظ هذا القانون  ر هو او يعبر  2 الحالة الثانية  إذا علامة المتباينة وجهها عل المطلق مجموعة حل المتباينتي 
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𝟐𝟐) ȁ4𝑦𝑦ȁ − 2 > 3  
ȁ𝟒𝟒𝟒𝟒ȁ ≥ 𝟑𝟑 + 𝟐𝟐    
ȁ𝟒𝟒𝟒𝟒ȁ ≥ 𝟓𝟓   
𝟒𝟒𝟒𝟒 ≥ ≥ 𝟒𝟒𝟒𝟒   او     𝟓𝟓 −𝟓𝟓       
𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟒𝟒 ≥ 𝟓𝟓

𝟒𝟒 𝟒𝟒𝟒𝟒  او     
𝟒𝟒 ≤ −𝟓𝟓

𝟒𝟒  

𝒚𝒚 ≥ 𝟓𝟓
𝟒𝟒 𝒚𝒚  او      ≤ −𝟓𝟓

𝟒𝟒  
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐  
{ 𝒚𝒚 ∶  𝒚𝒚 ≥  𝟓𝟓

𝟒𝟒}  ∪   { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚 ≤  𝟓𝟓
𝟒𝟒 } 

 اريدك انت تكمل بيدك  تمثيل عل مستقيم العداد 

𝟏𝟏) ȁ𝒙𝒙 + 𝟒𝟒ȁ  > 𝟐𝟐  
 

𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 > + 𝒙𝒙  او  𝟐𝟐 𝟒𝟒 <  −𝟐𝟐  
𝒙𝒙 > 𝟐𝟐 − > 𝒙𝒙  او  𝟒𝟒  −𝟐𝟐 − 𝟒𝟒   
𝒙𝒙 > > 𝒙𝒙  او       𝟐𝟐− −𝟔𝟔  
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐  
{ 𝒙𝒙 ∶  𝒙𝒙 >  −𝟐𝟐}  ∪   { 𝒙𝒙 ∶ 𝒙𝒙 <  −𝟔𝟔 } 

 

𝟑𝟑) |𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟒𝟒 | ≥ 𝟗𝟗  

𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟒𝟒 ≥ 𝟔𝟔   او      𝟗𝟗 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟒𝟒  ≤ −𝟗𝟗       
ي 
ب المتباينة فر 4بضر  

(𝟒𝟒) 𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟒𝟒 ≥ 𝟔𝟔 (𝟒𝟒) او  (𝟒𝟒)𝟗𝟗 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟒𝟒  ≤ −𝟗𝟗(𝟒𝟒)  
𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ 𝟔𝟔   او          𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ −𝟑𝟑𝟑𝟑       
−𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ 𝟑𝟑𝟑𝟑 − او       𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ −𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 
−𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ او               𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ −𝟒𝟒𝟒𝟒 

  اتجاه المتباينة  ومن نقسم عل عدد سالب غب    - 2نقسم عل 
−𝟐𝟐𝟐𝟐
−𝟐𝟐 ≤ 𝟑𝟑𝟑𝟑

−𝟐𝟐 𝟐𝟐𝟐𝟐−  او  
−𝟐𝟐 ≥ −𝟒𝟒𝟒𝟒

−𝟐𝟐  

𝒚𝒚 ≤ 𝒚𝒚  او     𝟏𝟏𝟏𝟏− ≥ 𝟐𝟐𝟐𝟐 
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐 = { 𝒚𝒚 ∶  𝒚𝒚 ≤  −𝟏𝟏𝟏𝟏} ∪  { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚  ≥ 𝟐𝟐𝟐𝟐 } 

 
 

 

 

1) |𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟖𝟖
𝟒𝟒  | ≥ 𝟗𝟗         𝟐𝟐)  ȁ𝟓𝟓 − 𝒙𝒙 ȁ < 𝟏𝟏𝟏𝟏        3) ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟗𝟗ȁ >  𝟏𝟏        4)  ȁ𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ȁ > 𝟐𝟐    

  
 لث  ثتحقق هذا الشرط يشكل م ثالثهم إذامن  أكبرة مجموع ضلعين ية المتباينة المثلثفسال •
 تكتب متباينة  كوهنا يريد  xللثالث  ارمزضلعين والثالث مجهول  كـطينعادي ي •

 

ي  لكل مما  هل يمكن للقطع المستقيمة ان تشكل مثلثاً   : س        
   يأبر

 

  2 cm  , 10 cm  , 13 cm  (1  
ر يجب ان يكون   الحل : ط المثلث مجموع كل ضلعي  من   أكبر شر

  الضلع الثالث
خطأ             13 ≮≮ 12  ⟹⟹  13 ≮≮ 10 + 2   
  صحيحة       2 <  23  ⟹⟹  2 < 13 +10
  صحيحة     10 < 15  ⟹⟹  10 < 13 + 2

 لا يمكن ان يشكل مثلثا  

𝟑𝟑) 𝟏𝟏 𝒄𝒄𝒄𝒄  , 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  √𝟑𝟑 𝒄𝒄𝒄𝒄  
 الحل : 

1 + 2 > √3   ⟹   3 >   صحيحة      3√
2 + √3 >   صحيحة            1
1 + √3 >   صحيحة            2

 يمكن رسم مثلث 

𝟐𝟐) 𝟓𝟓 𝒄𝒄𝒄𝒄  , 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 , 𝟗𝟗 𝒄𝒄𝒄𝒄  
 

 الحل : 
4 + 5 ≯ 9    9 ≯ أخط  9    
كب  أ  من  9               لأن   9 ليس 
4 + 9 > 5  ⟹  13 >  صحيحة       5 
5 +  9 > 4  ⟹   14 >   صحيحة       4

 
 لا يمكن رسم مثلث 

 

ر طول الضلع الثالث  :  س        ي تبي    إذا اكتب المتباينة المركبة البر
ر    كان طولا ضلعي المثلث معلومي 

𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒄𝒄𝒄𝒄  , 𝟖𝟖𝟖𝟖𝟖𝟖   
  x , 8 , 10 المثلث    xنفرض طول الضلع الثالث  الحل :

𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟖𝟖 > 𝒙𝒙   
        𝟏𝟏𝟏𝟏 > 𝒙𝒙         
𝟖𝟖 + 𝒙𝒙 > 𝟏𝟏𝟏𝟏     
  𝒙𝒙 > 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟖𝟖 ⟹   𝒙𝒙 > 𝟐𝟐      
𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝒙𝒙 >  𝟖𝟖  ⟹   𝒙𝒙 > 𝟖𝟖 − 𝟏𝟏𝟏𝟏  
                        𝒙𝒙 >           تهمل  𝟐𝟐−

المتباينة المركبة التي تبين طول الضلع الثالث 
𝟏𝟏𝟏𝟏هي   > 𝒙𝒙 > 𝟐𝟐 

  
  

 المتباينة المثلثية

واجبات حول موضوع متباينة 
 القيمة المطلقة

 

  
ي تمثل المسائل التالية اكتب متبا :س            ينة القيمة المطلقة البر

ية بزيادة او    °22تعد درجة الحرارة المثل داخل الشقق    (1 ر سيلب 
ية  °2نقصان لا يتجاوز  ر  سيلب 

  xنفرض درجة الحرارة  :الحل 
𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐𝟐𝟐 + ≤ 𝒙𝒙  و  𝟐𝟐 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐 
𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ − 𝒙𝒙  و  𝟐𝟐 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ −𝟐𝟐 

ȁ𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐ȁ ≤ 𝟐𝟐   

الماء    (2 غليان  البحر   100°درجة  سطح  مستوى  عند  ية  ر سيلب 
ي المناطق الجبلية والوديان بما لا يتجاوز  

  20°وتزداد وتنقص فر
ي درجة غليان الماء ؟

ية اكتب مدى التذبذب  فر ر    سيلب 

 
  

 
ال أ   : صوت    : س    ان تسمع  الانسان يمكن  لا ذن  ي  البر صوات 

هرتزاً اكتب   20000ولا يزيد عل     هرتزاً   20يقل ترددها عن  
ي لا تسمعها   ددات البر

ذن الانسان .  أ متباينة مركبة تمثل البر
 
 
 ل مجموعة الحل عل مستقيم العداد       ومث
دد  الحل :   xنفرض البر

x  < 20     او  x > 20000  

 
 

 

 

 

  
  

 
 

  

  
ية التية  :مثال       ب المقادير الجبر  جد ناتج ضر

 
𝟑𝟑) ( 𝒉𝒉 − √𝟑𝟑 )(𝟑𝟑𝟑𝟑 − √𝟑𝟑 )  
 
= 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟐𝟐 − √𝟑𝟑 𝒉𝒉 − 𝟑𝟑 √𝟑𝟑𝒉𝒉 + 𝟑𝟑    

= 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟐𝟐 − 𝟒𝟒√𝟑𝟑 𝒉𝒉 + 𝟑𝟑 

 

𝟐𝟐) ( 𝟏𝟏𝟑𝟑 𝒚𝒚 + 𝟑𝟑 ) (𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒚𝒚 + 𝟑𝟑 ) 

 

= 𝟏𝟏
𝟗𝟗 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝒚𝒚 + 𝒚𝒚 + 𝟗𝟗 

= 𝟏𝟏
𝟗𝟗 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟗𝟗 

 
𝟏𝟏) ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 ) 
 
 

= 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 
= 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

𝟓𝟓) (𝒙𝒙 − √𝟐𝟐𝟑𝟑 )(𝒙𝒙𝟐𝟐 + √𝟐𝟐𝟑𝟑  𝒙𝒙 + √𝟒𝟒𝟑𝟑 )   
= 𝒙𝒙𝟑𝟑+√𝟐𝟐𝟑𝟑 𝒙𝒙𝟐𝟐 + √𝟒𝟒𝟑𝟑 𝒙𝒙 − √𝟐𝟐𝟑𝟑 𝒙𝒙𝟐𝟐 − √𝟒𝟒𝟑𝟑 𝒙𝒙 − √𝟖𝟖𝟑𝟑       
= 𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟐𝟐     

𝟒𝟒) (𝒙𝒙 + 𝟐𝟐)(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)  
= 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟖𝟖  
= 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟖𝟖 

𝟕𝟕) (√𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
+ 𝒗𝒗) (√ 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑

− √𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
𝒗𝒗 + 𝒗𝒗𝟐𝟐)

 

  

√ 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟑𝟑
− √ 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑

𝒗𝒗 + √𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
𝒗𝒗𝟐𝟐 + √ 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑

 𝒗𝒗 − √𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
   𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝒗𝒗𝟑𝟑

 

 

𝟑𝟑
𝟓𝟓 + 𝒗𝒗𝟑𝟑 

𝟔𝟔) (𝟏𝟏
𝟓𝟓 − 𝒙𝒙) ( 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝟓𝟓  𝒙𝒙 + 𝒙𝒙𝟐𝟐)

 
  

𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏
𝟓𝟓 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏
𝟓𝟓 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟑𝟑  

= 𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒙𝒙𝟑𝟑     

 

 مسائل إضافية للمتباينات وسوالفها

ررييةة  --االلففصصلل  االلثثاانيني   االلممققااددييرر  االلججبب   
ية ب المقادير الجبر  ضر

 واجب

 اختبار الفصل 
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𝟐𝟐) ȁ4𝑦𝑦ȁ − 2 > 3  
ȁ𝟒𝟒𝟒𝟒ȁ ≥ 𝟑𝟑 + 𝟐𝟐    
ȁ𝟒𝟒𝟒𝟒ȁ ≥ 𝟓𝟓   
𝟒𝟒𝟒𝟒 ≥ ≥ 𝟒𝟒𝟒𝟒   او     𝟓𝟓 −𝟓𝟓       
𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟒𝟒 ≥ 𝟓𝟓

𝟒𝟒 𝟒𝟒𝟒𝟒  او     
𝟒𝟒 ≤ −𝟓𝟓

𝟒𝟒  

𝒚𝒚 ≥ 𝟓𝟓
𝟒𝟒 𝒚𝒚  او      ≤ −𝟓𝟓

𝟒𝟒  
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐  
{ 𝒚𝒚 ∶  𝒚𝒚 ≥  𝟓𝟓

𝟒𝟒}  ∪   { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚 ≤  𝟓𝟓
𝟒𝟒 } 

 اريدك انت تكمل بيدك  تمثيل عل مستقيم العداد 

𝟏𝟏) ȁ𝒙𝒙 + 𝟒𝟒ȁ  > 𝟐𝟐  
 

𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 > + 𝒙𝒙  او  𝟐𝟐 𝟒𝟒 <  −𝟐𝟐  
𝒙𝒙 > 𝟐𝟐 − > 𝒙𝒙  او  𝟒𝟒  −𝟐𝟐 − 𝟒𝟒   
𝒙𝒙 > > 𝒙𝒙  او       𝟐𝟐− −𝟔𝟔  
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐  
{ 𝒙𝒙 ∶  𝒙𝒙 >  −𝟐𝟐}  ∪   { 𝒙𝒙 ∶ 𝒙𝒙 <  −𝟔𝟔 } 

 

𝟑𝟑) |𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟒𝟒 | ≥ 𝟗𝟗  

𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟒𝟒 ≥ 𝟔𝟔   او      𝟗𝟗 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟒𝟒  ≤ −𝟗𝟗       
ي 
ب المتباينة فر 4بضر  

(𝟒𝟒) 𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟒𝟒 ≥ 𝟔𝟔 (𝟒𝟒) او  (𝟒𝟒)𝟗𝟗 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟒𝟒  ≤ −𝟗𝟗(𝟒𝟒)  
𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ 𝟔𝟔   او          𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ −𝟑𝟑𝟑𝟑       
−𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ 𝟑𝟑𝟑𝟑 − او       𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ −𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 
−𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ او               𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ −𝟒𝟒𝟒𝟒 

  اتجاه المتباينة  ومن نقسم عل عدد سالب غب    - 2نقسم عل 
−𝟐𝟐𝟐𝟐
−𝟐𝟐 ≤ 𝟑𝟑𝟑𝟑

−𝟐𝟐 𝟐𝟐𝟐𝟐−  او  
−𝟐𝟐 ≥ −𝟒𝟒𝟒𝟒

−𝟐𝟐  

𝒚𝒚 ≤ 𝒚𝒚  او     𝟏𝟏𝟏𝟏− ≥ 𝟐𝟐𝟐𝟐 
𝑺𝑺 = 𝑺𝑺𝟏𝟏  ∪ 𝑺𝑺𝟐𝟐 = { 𝒚𝒚 ∶  𝒚𝒚 ≤  −𝟏𝟏𝟏𝟏} ∪  { 𝒚𝒚 ∶ 𝒚𝒚  ≥ 𝟐𝟐𝟐𝟐 } 

 
 

 

 

1) |𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟖𝟖
𝟒𝟒  | ≥ 𝟗𝟗         𝟐𝟐)  ȁ𝟓𝟓 − 𝒙𝒙 ȁ < 𝟏𝟏𝟏𝟏        3) ȁ𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟗𝟗ȁ >  𝟏𝟏        4)  ȁ𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ȁ > 𝟐𝟐    

  
 لث  ثتحقق هذا الشرط يشكل م ثالثهم إذامن  أكبرة مجموع ضلعين ية المتباينة المثلثفسال •
 تكتب متباينة  كوهنا يريد  xللثالث  ارمزضلعين والثالث مجهول  كـطينعادي ي •

 

ي  لكل مما  هل يمكن للقطع المستقيمة ان تشكل مثلثاً   : س        
   يأبر

 

  2 cm  , 10 cm  , 13 cm  (1  
ر يجب ان يكون   الحل : ط المثلث مجموع كل ضلعي  من   أكبر شر

  الضلع الثالث
خطأ             13 ≮≮ 12  ⟹⟹  13 ≮≮ 10 + 2   
  صحيحة       2 <  23  ⟹⟹  2 < 13 +10
  صحيحة     10 < 15  ⟹⟹  10 < 13 + 2

 لا يمكن ان يشكل مثلثا  

𝟑𝟑) 𝟏𝟏 𝒄𝒄𝒄𝒄  , 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  √𝟑𝟑 𝒄𝒄𝒄𝒄  
 الحل : 

1 + 2 > √3   ⟹   3 >   صحيحة      3√
2 + √3 >   صحيحة            1
1 + √3 >   صحيحة            2

 يمكن رسم مثلث 

𝟐𝟐) 𝟓𝟓 𝒄𝒄𝒄𝒄  , 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 , 𝟗𝟗 𝒄𝒄𝒄𝒄  
 

 الحل : 
4 + 5 ≯ 9    9 ≯ أخط  9    
كب  أ  من  9               لأن   9 ليس 
4 + 9 > 5  ⟹  13 >  صحيحة       5 
5 +  9 > 4  ⟹   14 >   صحيحة       4

 
 لا يمكن رسم مثلث 

 

ر طول الضلع الثالث  :  س        ي تبي    إذا اكتب المتباينة المركبة البر
ر    كان طولا ضلعي المثلث معلومي 

𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒄𝒄𝒄𝒄  , 𝟖𝟖𝟖𝟖𝟖𝟖   
  x , 8 , 10 المثلث    xنفرض طول الضلع الثالث  الحل :

𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟖𝟖 > 𝒙𝒙   
        𝟏𝟏𝟏𝟏 > 𝒙𝒙         
𝟖𝟖 + 𝒙𝒙 > 𝟏𝟏𝟏𝟏     
  𝒙𝒙 > 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟖𝟖 ⟹   𝒙𝒙 > 𝟐𝟐      
𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝒙𝒙 >  𝟖𝟖  ⟹   𝒙𝒙 > 𝟖𝟖 − 𝟏𝟏𝟏𝟏  
                        𝒙𝒙 >           تهمل  𝟐𝟐−

المتباينة المركبة التي تبين طول الضلع الثالث 
𝟏𝟏𝟏𝟏هي   > 𝒙𝒙 > 𝟐𝟐 

  
  

 المتباينة المثلثية

واجبات حول موضوع متباينة 
 القيمة المطلقة

 

  
ي تمثل المسائل التالية اكتب متبا :س            ينة القيمة المطلقة البر

ية بزيادة او    °22تعد درجة الحرارة المثل داخل الشقق    (1 ر سيلب 
ية  °2نقصان لا يتجاوز  ر  سيلب 

  xنفرض درجة الحرارة  :الحل 
𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐𝟐𝟐 + ≤ 𝒙𝒙  و  𝟐𝟐 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐 
𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≤ − 𝒙𝒙  و  𝟐𝟐 𝟐𝟐𝟐𝟐 ≥ −𝟐𝟐 

ȁ𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐ȁ ≤ 𝟐𝟐   

الماء    (2 غليان  البحر   100°درجة  سطح  مستوى  عند  ية  ر سيلب 
ي المناطق الجبلية والوديان بما لا يتجاوز  

  20°وتزداد وتنقص فر
ي درجة غليان الماء ؟

ية اكتب مدى التذبذب  فر ر    سيلب 

 
  

 
ال أ   : صوت    : س    ان تسمع  الانسان يمكن  لا ذن  ي  البر صوات 

هرتزاً اكتب   20000ولا يزيد عل     هرتزاً   20يقل ترددها عن  
ي لا تسمعها   ددات البر

ذن الانسان .  أ متباينة مركبة تمثل البر
 
 
 ل مجموعة الحل عل مستقيم العداد       ومث
دد  الحل :   xنفرض البر

x  < 20     او  x > 20000  

 
 

 

 

 

  
  

 
 

  

  
ية التية  :مثال       ب المقادير الجبر  جد ناتج ضر

 
𝟑𝟑) ( 𝒉𝒉 − √𝟑𝟑 )(𝟑𝟑𝟑𝟑 − √𝟑𝟑 )  
 
= 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟐𝟐 − √𝟑𝟑 𝒉𝒉 − 𝟑𝟑 √𝟑𝟑𝒉𝒉 + 𝟑𝟑    

= 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟐𝟐 − 𝟒𝟒√𝟑𝟑 𝒉𝒉 + 𝟑𝟑 

 

𝟐𝟐) ( 𝟏𝟏𝟑𝟑 𝒚𝒚 + 𝟑𝟑 ) (𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒚𝒚 + 𝟑𝟑 ) 

 

= 𝟏𝟏
𝟗𝟗 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝒚𝒚 + 𝒚𝒚 + 𝟗𝟗 

= 𝟏𝟏
𝟗𝟗 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟗𝟗 

 
𝟏𝟏) ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 ) 
 
 

= 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 
= 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

𝟓𝟓) (𝒙𝒙 − √𝟐𝟐𝟑𝟑 )(𝒙𝒙𝟐𝟐 + √𝟐𝟐𝟑𝟑  𝒙𝒙 + √𝟒𝟒𝟑𝟑 )   
= 𝒙𝒙𝟑𝟑+√𝟐𝟐𝟑𝟑 𝒙𝒙𝟐𝟐 + √𝟒𝟒𝟑𝟑 𝒙𝒙 − √𝟐𝟐𝟑𝟑 𝒙𝒙𝟐𝟐 − √𝟒𝟒𝟑𝟑 𝒙𝒙 − √𝟖𝟖𝟑𝟑       
= 𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟐𝟐     

𝟒𝟒) (𝒙𝒙 + 𝟐𝟐)(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)  
= 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟖𝟖  
= 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟖𝟖 

𝟕𝟕) (√𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
+ 𝒗𝒗) (√ 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑

− √𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
𝒗𝒗 + 𝒗𝒗𝟐𝟐)

 

  

√ 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟑𝟑
− √ 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑

𝒗𝒗 + √𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
𝒗𝒗𝟐𝟐 + √ 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑

 𝒗𝒗 − √𝟑𝟑
𝟓𝟓

𝟑𝟑
   𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝒗𝒗𝟑𝟑

 

 

𝟑𝟑
𝟓𝟓 + 𝒗𝒗𝟑𝟑 

𝟔𝟔) (𝟏𝟏
𝟓𝟓 − 𝒙𝒙) ( 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝟓𝟓  𝒙𝒙 + 𝒙𝒙𝟐𝟐)

 
  

𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏
𝟓𝟓 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏
𝟓𝟓 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟑𝟑  

= 𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒙𝒙𝟑𝟑     

 

 مسائل إضافية للمتباينات وسوالفها

ررييةة  --االلففصصلل  االلثثاانيني   االلممققااددييرر  االلججبب   
ية ب المقادير الجبر  ضر

 واجب

 اختبار الفصل 



10

 واجب

 

 

 واحد اكتب مساحة المسبح مع الممر بأبسط صورة  مبر  همبر ومحاط بممر عرض x+1 همبر  وعرض   x+9مسبح يبلغ طوله   ::  تتممههييدديي    2019  س    
 

 العرض  xزين هسه المساحة = الطول        x+1+1+1=x+3 العرض           x+9+1+1= x+11 الطول : الحل 
𝑨𝑨 = (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏)(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑  )   𝒎𝒎𝟐𝟐 

 شلون تفكه  قانون المربع الكامل) مربع حدانية ( القانون هو 2إذا عندك قوس مرفوع  لأس  
 + مربع الحد الثاني  في الاول في الثاني   2اشارة الوسط مربع الحد الأول   

𝟏𝟏)(𝒙𝒙 + 𝒚𝒚)𝟐𝟐 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑥𝑥 + 𝑦𝑦2   𝟐𝟐) ( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 )𝟐𝟐 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟗𝟗 
 𝟑𝟑) ( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑 )𝟑𝟑  

= ( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑 )( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑)𝟐𝟐 = ( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑)( 𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟗𝟗 ) 
= 𝒁𝒁𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟑𝟑 𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐  
= 𝒁𝒁𝟑𝟑 − 𝟗𝟗𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐  

𝟒𝟒) ( v + 3 )3 = ( v + 3 ) (v + 3 )2  
 ( v + 3 ) ( v2 + 6v + 9 )  
 v3+ 6v2+ 9v + 3v2+ 18v +27 
 v3+ 9v2+27 v + 27 

 

  
ك ال  باستعمال  GCFكبر العامل المشبر

ك   (1 ي  القسمةعدد يقبل    أكبر  للأعداد العامل المشبر
 خوششششش  عل الكل بدون بافر

ك للأحرف     (2  اوووووكي  اس ...   أصغر اس ..    أصغر اس ..   بأصغر العامل المشبر
ك وناتج القسمة يكتب داخل القوس  ...   قوس وقسمافتح   (3 ي عل العامل المشبر ي المقدار الجبر

 يلا خلي نبلشكل حد فر
 

ك الاكبر   : س         وتحقق من صحة الحل  GCFحلل كل مقدار باستعمال العامل المشبر
 

𝟐𝟐) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟓𝟓𝒚𝒚𝟐𝟐 
𝟓𝟓( 𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 )    
5( 2 − 3𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 ) التحقق  من  صحة  
= 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟓𝟓𝒚𝒚𝟐𝟐  

𝟏𝟏) 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏      
= 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔)    
= 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔)  
= 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟑𝟑  + 𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  

𝟒𝟒) √𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚𝟐𝟐 𝒁𝒁 + √𝟐𝟐 ( √𝟔𝟔 𝒚𝒚 𝒁𝒁𝟐𝟐 − √𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒚𝒚 𝒁𝒁)      
= 𝟐𝟐√𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 𝒁𝒁 + √𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒚𝒚 𝒁𝒁𝟐𝟐 − √𝟒𝟒𝟒𝟒  𝒚𝒚 𝒁𝒁  
= 𝟐𝟐√𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 𝒁𝒁 + 𝟐𝟐√𝟑𝟑 𝒚𝒚 𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟒𝟒√𝟑𝟑  𝒚𝒚 𝒁𝒁  

                    = 𝟐𝟐√𝟑𝟑  𝒚𝒚 𝒁𝒁 ( 𝒚𝒚 + 𝒁𝒁 − 𝟐𝟐) 
 التحقيق واجب عليك  

𝟑𝟑) 𝟔𝟔𝒗𝒗𝟐𝟐 ( 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 ) + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏        
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒗𝒗𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏(𝒗𝒗𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏)  
 التحقيق واجب عليك 

 

𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙             
 

ك  :س         حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع  :س         أكبر حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد كعامل مشبر
 

𝟐𝟐)√𝟐𝟐 𝒏𝒏   (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 ) −  √𝟑𝟑𝒎𝒎( 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 )  
= (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 )(√𝟐𝟐 𝒏𝒏 −  √𝟑𝟑𝒎𝒎) 

𝟏𝟏) 𝟓𝟓𝟓𝟓 ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 ) −  𝟕𝟕 ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )  
=  ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )(𝟓𝟓𝟓𝟓 −  𝟕𝟕) 

  واجب
√𝟑𝟑 𝒌𝒌   (𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 ) −  √𝟓𝟓𝒗𝒗( 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 ) 

𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟐𝟐 ( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 ) + 𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 )  

( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 ) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐  + 𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐) 

 

ي التحليل                           
ي يتكون من   إذا تستعمل خاصية التجميع فر    فأكب  حدود أربعة كان المقدار الجبر

 

𝟏𝟏) 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 ) +  ( 𝟓𝟓𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) 
                                                 = 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) + 𝟓𝟓(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) 
                                                 = (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)(𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓) 
𝟐𝟐) 𝟑𝟑𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟕𝟕𝟕𝟕 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = (𝟑𝟑𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒚𝒚𝟐𝟐 ) + (𝟕𝟕𝟕𝟕 − 𝟏𝟏𝟏𝟏) 
                                                 = 𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) + 𝟕𝟕(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) 
                                                 = (𝒚𝒚 − 𝟐𝟐)(𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟕𝟕) 

 
 

 حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع مع المعكوس  : س         
 

 

𝟏𝟏) 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝟔𝟔   
= (𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐) + (𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝟔𝟔) 
= 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) + 𝟑𝟑(𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐) 
= 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) − 𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) 
= (𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏)(𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑) 

𝟐𝟐)( 𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟕𝟕𝒚𝒚𝟐𝟐) + (𝟑𝟑 − 𝟗𝟗𝟗𝟗)  
= 𝟕𝟕𝐲𝐲𝟐𝟐(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏) + 𝟑𝟑(𝟏𝟏 − 𝟑𝟑𝟑𝟑) 
= 𝟕𝟕𝐲𝐲𝟐𝟐(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏) − 𝟑𝟑(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏) 
= (𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏)(𝟕𝟕𝐲𝐲𝟐𝟐 − 𝟑𝟑) 

ي تجميع او معكوس ومثل مشفت المعكوس نفس التجميع فرق خطوه واحدة وهي قلب الحدود ونخلي سالب  4وهسه يا ابطال من يجيك   حدود يعبر
 

ي                       تحليل المقدار الجبر

ر    ر  وخليهم بقوسي  اخذ كل ثني 
ك   وبعدين نرجع للعامل المشبر

 باستخدام ثنائية الحد 
 
 
 

 

 لمن تكلب الحدود  
 غير الإشارة من  
 موجب الى سالب  

 لمن تكلب الحدود  
 غير الإشارة من  
 موجب الى سالب  

 واجب

 

 

  التحقق  من  صحة الحل

  مملالاححظظةة 

هــــــــانتب ي   
ي نفسه ميطلع رقم صافر

ي شغلة جذر فر بيعي بس بر ي نفس البر  خواص الجذر التكعيبر

هــــــــانتب  بس انتبه وياي ...  نفس شغل الي قبله  بس هنا نكلب الحدود ومن تكلب الحدود غب   الشارة   

 

 

 

 ربــع حدود أن حلل الحدودية ) شفت مراح اكلك تجميع لو معكوس بس انت راح تعرف ل    ::    س إضافي       
 

𝟏𝟏) √𝟐𝟐 𝐡𝐡𝟐𝟐 𝐭𝐭 + √𝟑𝟑 𝐭𝐭𝟐𝟐 𝐯𝐯 − √𝟖𝟖 𝐡𝐡𝟐𝟐 𝐯𝐯 − √𝟏𝟏𝟏𝟏 𝐯𝐯𝟐𝟐 𝐭𝐭   
     √𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐√𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒗𝒗 +  √𝟑𝟑 𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒗𝒗 − 𝟐𝟐√𝟑𝟑 𝒗𝒗𝟐𝟐 𝒕𝒕 
    (√𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐√𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒗𝒗) +  (√𝟑𝟑 𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒗𝒗 − 𝟐𝟐√𝟑𝟑 𝒗𝒗𝟐𝟐 𝒕𝒕)  
     √𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 (𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ) + √𝟑𝟑 𝒕𝒕 𝒗𝒗 ( 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝟐𝟐) 
    (𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 )(√𝟐𝟐𝒉𝒉𝟐𝟐 + √𝟑𝟑𝒕𝒕 𝒗𝒗) 
 

𝟐𝟐) 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙             (𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑) + (𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)    
𝟏𝟏
𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) + 𝟓𝟓(𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐)            𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) − 𝟓𝟓(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏)      (𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) (𝟏𝟏

𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟓𝟓)      
 

ي المقدار ؟  : دور اول   2019س        
𝒙𝒙𝟐𝟐    ما العدد المجهول فر + 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟓𝟓𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )(  𝒙𝒙  +         )    

 

 حدود حله تجميع وشوف بالخب  راح يطلع العدد مجهول  أربــعهذا السؤال طلاب يكلك اريدك طلعلي العدد المجهول  :الحل 
   

(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑) + (𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏) 
𝒙𝒙(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) + 𝟓𝟓(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) 
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 + 𝟓𝟓) 
   5العدد المجهول هو 

  
ر الحدين سالب  يتكون من حدين وال  ر قوس موجب وقوس سالب او العكس  شارة بي    وبصورة عامة  y ) –) = ( x + y ) ( x  2y – 2( x افتح قوسي 

ر   :س        ر مربعي   حلل كل مقدار من المقادير التالية كفرق بي 
 

𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒕𝒕𝟐𝟐 
      ( √𝟏𝟏𝟏𝟏  + 𝒕𝒕 )( √𝟏𝟏𝟏𝟏  − 𝒕𝒕 ) 

𝟐𝟐) 𝟑𝟑𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒁𝒁𝟐𝟐 
    ( 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝒁𝒁 )( 𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝒁𝒁 ) 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗  
     ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 ) 

𝟔𝟔) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 
𝟕𝟕)𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝒗𝒗𝟐𝟐 
𝟖𝟖)𝟖𝟖𝟖𝟖𝟑𝟑𝒚𝒚 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒚𝒚𝟑𝟑 
𝟗𝟗)𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐  − 𝒁𝒁𝟐𝟐 

𝟏𝟏𝟏𝟏) 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 +  𝟏𝟏
𝟗𝟗  

𝟓𝟓) 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒁𝒁𝟑𝟑 −  𝟏𝟏

𝟐𝟐 𝒁𝒁 

  = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒁𝒁(  𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟏𝟏 ) 

= 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒁𝒁  (  𝒁𝒁 + 𝟏𝟏 ) (  𝒁𝒁 − 𝟏𝟏 ) 

𝟒𝟒) 𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒁𝒁𝟒𝟒 −  𝟏𝟏

𝟖𝟖𝟖𝟖 

( 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 +  𝟏𝟏
𝟗𝟗 ) ( 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 −  𝟏𝟏𝟗𝟗 ) 

( 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 +  𝟏𝟏
𝟗𝟗 ) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒛𝒛 −  𝟏𝟏

𝟑𝟑 ) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒛𝒛 +  𝟏𝟏
𝟑𝟑 ) 

 

  
 (   جذر الحد الاول   ±) جذر الحد الاخب   2 

 حلل كل مقدار من المقادير التالية كمربــع كامل  :  س       
 

ي لو يمثل لولا انتبه هنا   :انتبه إذا ذكر الك بالسؤال حدد المقدار يمثل مربــع كامل يعبر
   لازم تتأكد هو مربــع كامل يلا تحلله .... شون تتأكد؟ عندك قانون

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝒙𝒙 + 𝟗𝟗 = ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)𝟐𝟐  
𝟐𝟐) 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟒𝟒 = ( 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐)𝟐𝟐 
𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟐𝟐 − 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏 = ( 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟏𝟏)𝟐𝟐 

 

𝒃𝒃𝒃𝒃 = ±𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
 2ax                حد اولbx               حد الوسطc  حد الثالث 

ي يمثل مربــع كامل   نفسه الحد الوسط .. اكتب لا يمثل مربــع كامل  واذا ناتج مو وحلله ،    وإذا ناتج نفسه الحد الوسط يعبر
 وحلله   كاملاً   حدد أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعاً :  س       

 

2) 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑  
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒚𝒚𝟐𝟐 )( 𝟑𝟑𝟑𝟑 ) 
       = 𝟐𝟐 (𝒚𝒚)(𝟔𝟔) =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 ≠    الحد  الأوسط 

 كاملا   ليس مربعا   المقدار 

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐  
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
      = 𝟐𝟐 √( 𝒙𝒙𝟐𝟐 )( 𝟐𝟐𝟐𝟐 )  = 𝟐𝟐 (𝒙𝒙)(𝟓𝟓) =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  

   كاملا   المقدار يمثل مربعا  
𝒙𝒙𝟐𝟐 +  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 =  ( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 )𝟐𝟐   

4)𝟗𝟗 𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏  
 

  شارة الحد الأخب  إ ن المقدار لا يمثل مرب  ع كامل لأ
 ) الثالث ( سالبة 

 

𝟑𝟑)𝟒𝟒 𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 √𝟓𝟓𝒗𝒗 + 𝟓𝟓  
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒗𝒗𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝟒𝟒𝒗𝒗𝟐𝟐 )( 𝟓𝟓 )  
       = 𝟐𝟐 (𝟐𝟐𝟐𝟐)(√𝟓𝟓) =  𝟒𝟒 √𝟓𝟓𝒗𝒗   

   كاملا ا   مربع يمثل المقدار 
𝟒𝟒𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 √𝟓𝟓𝒗𝒗 + 𝟓𝟓 = ( 𝟐𝟐𝟐𝟐 +  √𝟓𝟓)𝟐𝟐

 

ر             ر مربعي   الفرق بي 

ي بالمربــع الكامل         حدود ويكلك حلل مربــع كامل تعال احفظ هذا القانون  3ينطيك  تحليل المقدار الجبر

 واجبات  

   2نص بيها كم ربع ...  
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 واجب

 

 

 واحد اكتب مساحة المسبح مع الممر بأبسط صورة  مبر  همبر ومحاط بممر عرض x+1 همبر  وعرض   x+9مسبح يبلغ طوله   ::  تتممههييدديي    2019  س    
 

 العرض  xزين هسه المساحة = الطول        x+1+1+1=x+3 العرض           x+9+1+1= x+11 الطول : الحل 
𝑨𝑨 = (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏)(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑  )   𝒎𝒎𝟐𝟐 

 شلون تفكه  قانون المربع الكامل) مربع حدانية ( القانون هو 2إذا عندك قوس مرفوع  لأس  
 + مربع الحد الثاني  في الاول في الثاني   2اشارة الوسط مربع الحد الأول   

𝟏𝟏)(𝒙𝒙 + 𝒚𝒚)𝟐𝟐 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑥𝑥 + 𝑦𝑦2   𝟐𝟐) ( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 )𝟐𝟐 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟗𝟗 
 𝟑𝟑) ( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑 )𝟑𝟑  

= ( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑 )( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑)𝟐𝟐 = ( 𝒁𝒁 − 𝟑𝟑)( 𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟗𝟗 ) 
= 𝒁𝒁𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟑𝟑 𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐  
= 𝒁𝒁𝟑𝟑 − 𝟗𝟗𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐  

𝟒𝟒) ( v + 3 )3 = ( v + 3 ) (v + 3 )2  
 ( v + 3 ) ( v2 + 6v + 9 )  
 v3+ 6v2+ 9v + 3v2+ 18v +27 
 v3+ 9v2+27 v + 27 

 

  
ك ال  باستعمال  GCFكبر العامل المشبر

ك   (1 ي  القسمةعدد يقبل    أكبر  للأعداد العامل المشبر
 خوششششش  عل الكل بدون بافر

ك للأحرف     (2  اوووووكي  اس ...   أصغر اس ..    أصغر اس ..   بأصغر العامل المشبر
ك وناتج القسمة يكتب داخل القوس  ...   قوس وقسمافتح   (3 ي عل العامل المشبر ي المقدار الجبر

 يلا خلي نبلشكل حد فر
 

ك الاكبر   : س         وتحقق من صحة الحل  GCFحلل كل مقدار باستعمال العامل المشبر
 

𝟐𝟐) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟓𝟓𝒚𝒚𝟐𝟐 
𝟓𝟓( 𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 )    
5( 2 − 3𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 ) التحقق  من  صحة  
= 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟓𝟓𝒚𝒚𝟐𝟐  

𝟏𝟏) 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏      
= 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔)    
= 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔)  
= 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟑𝟑  + 𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  

𝟒𝟒) √𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚𝟐𝟐 𝒁𝒁 + √𝟐𝟐 ( √𝟔𝟔 𝒚𝒚 𝒁𝒁𝟐𝟐 − √𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒚𝒚 𝒁𝒁)      
= 𝟐𝟐√𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 𝒁𝒁 + √𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒚𝒚 𝒁𝒁𝟐𝟐 − √𝟒𝟒𝟒𝟒  𝒚𝒚 𝒁𝒁  
= 𝟐𝟐√𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 𝒁𝒁 + 𝟐𝟐√𝟑𝟑 𝒚𝒚 𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟒𝟒√𝟑𝟑  𝒚𝒚 𝒁𝒁  

                    = 𝟐𝟐√𝟑𝟑  𝒚𝒚 𝒁𝒁 ( 𝒚𝒚 + 𝒁𝒁 − 𝟐𝟐) 
 التحقيق واجب عليك  

𝟑𝟑) 𝟔𝟔𝒗𝒗𝟐𝟐 ( 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 ) + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏        
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒗𝒗𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏(𝒗𝒗𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏)  
 التحقيق واجب عليك 

 

𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙             
 

ك  :س         حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع  :س         أكبر حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد كعامل مشبر
 

𝟐𝟐)√𝟐𝟐 𝒏𝒏   (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 ) −  √𝟑𝟑𝒎𝒎( 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 )  
= (𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 )(√𝟐𝟐 𝒏𝒏 −  √𝟑𝟑𝒎𝒎) 

𝟏𝟏) 𝟓𝟓𝟓𝟓 ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 ) −  𝟕𝟕 ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )  
=  ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )(𝟓𝟓𝟓𝟓 −  𝟕𝟕) 

  واجب
√𝟑𝟑 𝒌𝒌   (𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 ) −  √𝟓𝟓𝒗𝒗( 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 ) 

𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟐𝟐 ( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 ) + 𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 )  

( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 ) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐  + 𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐) 

 

ي التحليل                           
ي يتكون من   إذا تستعمل خاصية التجميع فر    فأكب  حدود أربعة كان المقدار الجبر

 

𝟏𝟏) 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 ) +  ( 𝟓𝟓𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) 
                                                 = 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) + 𝟓𝟓(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) 
                                                 = (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)(𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓) 
𝟐𝟐) 𝟑𝟑𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟕𝟕𝟕𝟕 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = (𝟑𝟑𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒚𝒚𝟐𝟐 ) + (𝟕𝟕𝟕𝟕 − 𝟏𝟏𝟏𝟏) 
                                                 = 𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) + 𝟕𝟕(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) 
                                                 = (𝒚𝒚 − 𝟐𝟐)(𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟕𝟕) 

 
 

 حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع مع المعكوس  : س         
 

 

𝟏𝟏) 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝟔𝟔   
= (𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐) + (𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝟔𝟔) 
= 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) + 𝟑𝟑(𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐) 
= 𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) − 𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) 
= (𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏)(𝟕𝟕𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑) 

𝟐𝟐)( 𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟕𝟕𝒚𝒚𝟐𝟐) + (𝟑𝟑 − 𝟗𝟗𝟗𝟗)  
= 𝟕𝟕𝐲𝐲𝟐𝟐(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏) + 𝟑𝟑(𝟏𝟏 − 𝟑𝟑𝟑𝟑) 
= 𝟕𝟕𝐲𝐲𝟐𝟐(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏) − 𝟑𝟑(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏) 
= (𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏)(𝟕𝟕𝐲𝐲𝟐𝟐 − 𝟑𝟑) 

ي تجميع او معكوس ومثل مشفت المعكوس نفس التجميع فرق خطوه واحدة وهي قلب الحدود ونخلي سالب  4وهسه يا ابطال من يجيك   حدود يعبر
 

ي                       تحليل المقدار الجبر

ر    ر  وخليهم بقوسي  اخذ كل ثني 
ك   وبعدين نرجع للعامل المشبر

 باستخدام ثنائية الحد 
 
 
 

 

 لمن تكلب الحدود  
 غير الإشارة من  
 موجب الى سالب  

 لمن تكلب الحدود  
 غير الإشارة من  
 موجب الى سالب  

 واجب

 

 

  التحقق  من  صحة الحل

  مملالاححظظةة 

هــــــــانتب ي   
ي نفسه ميطلع رقم صافر

ي شغلة جذر فر بيعي بس بر ي نفس البر  خواص الجذر التكعيبر

هــــــــانتب  بس انتبه وياي ...  نفس شغل الي قبله  بس هنا نكلب الحدود ومن تكلب الحدود غب   الشارة   

 

 

 

 ربــع حدود أن حلل الحدودية ) شفت مراح اكلك تجميع لو معكوس بس انت راح تعرف ل    ::    س إضافي       
 

𝟏𝟏) √𝟐𝟐 𝐡𝐡𝟐𝟐 𝐭𝐭 + √𝟑𝟑 𝐭𝐭𝟐𝟐 𝐯𝐯 − √𝟖𝟖 𝐡𝐡𝟐𝟐 𝐯𝐯 − √𝟏𝟏𝟏𝟏 𝐯𝐯𝟐𝟐 𝐭𝐭   
     √𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐√𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒗𝒗 +  √𝟑𝟑 𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒗𝒗 − 𝟐𝟐√𝟑𝟑 𝒗𝒗𝟐𝟐 𝒕𝒕 
    (√𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐√𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 𝒗𝒗) +  (√𝟑𝟑 𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒗𝒗 − 𝟐𝟐√𝟑𝟑 𝒗𝒗𝟐𝟐 𝒕𝒕)  
     √𝟐𝟐 𝒉𝒉𝟐𝟐 (𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ) + √𝟑𝟑 𝒕𝒕 𝒗𝒗 ( 𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝟐𝟐) 
    (𝒕𝒕 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 )(√𝟐𝟐𝒉𝒉𝟐𝟐 + √𝟑𝟑𝒕𝒕 𝒗𝒗) 
 

𝟐𝟐) 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙             (𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑) + (𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)    
𝟏𝟏
𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) + 𝟓𝟓(𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐)            𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) − 𝟓𝟓(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏)      (𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏) (𝟏𝟏

𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟓𝟓)      
 

ي المقدار ؟  : دور اول   2019س        
𝒙𝒙𝟐𝟐    ما العدد المجهول فر + 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟓𝟓𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )(  𝒙𝒙  +         )    

 

 حدود حله تجميع وشوف بالخب  راح يطلع العدد مجهول  أربــعهذا السؤال طلاب يكلك اريدك طلعلي العدد المجهول  :الحل 
   

(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑) + (𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏) 
𝒙𝒙(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) + 𝟓𝟓(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) 
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 + 𝟓𝟓) 
   5العدد المجهول هو 

  
ر الحدين سالب  يتكون من حدين وال  ر قوس موجب وقوس سالب او العكس  شارة بي    وبصورة عامة  y ) –) = ( x + y ) ( x  2y – 2( x افتح قوسي 

ر   :س        ر مربعي   حلل كل مقدار من المقادير التالية كفرق بي 
 

𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒕𝒕𝟐𝟐 
      ( √𝟏𝟏𝟏𝟏  + 𝒕𝒕 )( √𝟏𝟏𝟏𝟏  − 𝒕𝒕 ) 

𝟐𝟐) 𝟑𝟑𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒁𝒁𝟐𝟐 
    ( 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝒁𝒁 )( 𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝒁𝒁 ) 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗  
     ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 ) 

𝟔𝟔) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 
𝟕𝟕)𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝒗𝒗𝟐𝟐 
𝟖𝟖)𝟖𝟖𝟖𝟖𝟑𝟑𝒚𝒚 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒚𝒚𝟑𝟑 
𝟗𝟗)𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐  − 𝒁𝒁𝟐𝟐 

𝟏𝟏𝟏𝟏) 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 +  𝟏𝟏
𝟗𝟗  

𝟓𝟓) 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒁𝒁𝟑𝟑 −  𝟏𝟏

𝟐𝟐 𝒁𝒁 

  = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒁𝒁(  𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟏𝟏 ) 

= 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒁𝒁  (  𝒁𝒁 + 𝟏𝟏 ) (  𝒁𝒁 − 𝟏𝟏 ) 

𝟒𝟒) 𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒁𝒁𝟒𝟒 −  𝟏𝟏

𝟖𝟖𝟖𝟖 

( 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 +  𝟏𝟏
𝟗𝟗 ) ( 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 −  𝟏𝟏𝟗𝟗 ) 

( 𝟏𝟏𝟒𝟒 𝒁𝒁𝟐𝟐 +  𝟏𝟏
𝟗𝟗 ) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒛𝒛 −  𝟏𝟏

𝟑𝟑 ) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐  𝒛𝒛 +  𝟏𝟏
𝟑𝟑 ) 

 

  
 (   جذر الحد الاول   ±) جذر الحد الاخب   2 

 حلل كل مقدار من المقادير التالية كمربــع كامل  :  س       
 

ي لو يمثل لولا انتبه هنا   :انتبه إذا ذكر الك بالسؤال حدد المقدار يمثل مربــع كامل يعبر
   لازم تتأكد هو مربــع كامل يلا تحلله .... شون تتأكد؟ عندك قانون

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝒙𝒙 + 𝟗𝟗 = ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)𝟐𝟐  
𝟐𝟐) 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟒𝟒 = ( 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐)𝟐𝟐 
𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟐𝟐 − 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏 = ( 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟏𝟏)𝟐𝟐 

 

𝒃𝒃𝒃𝒃 = ±𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
 2ax                حد اولbx               حد الوسطc  حد الثالث 

ي يمثل مربــع كامل   نفسه الحد الوسط .. اكتب لا يمثل مربــع كامل  واذا ناتج مو وحلله ،    وإذا ناتج نفسه الحد الوسط يعبر
 وحلله   كاملاً   حدد أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعاً :  س       

 

2) 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑  
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒚𝒚𝟐𝟐 )( 𝟑𝟑𝟑𝟑 ) 
       = 𝟐𝟐 (𝒚𝒚)(𝟔𝟔) =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 ≠    الحد  الأوسط 

 كاملا   ليس مربعا   المقدار 

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐  
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
      = 𝟐𝟐 √( 𝒙𝒙𝟐𝟐 )( 𝟐𝟐𝟐𝟐 )  = 𝟐𝟐 (𝒙𝒙)(𝟓𝟓) =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  

   كاملا   المقدار يمثل مربعا  
𝒙𝒙𝟐𝟐 +  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 =  ( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 )𝟐𝟐   

4)𝟗𝟗 𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏  
 

  شارة الحد الأخب  إ ن المقدار لا يمثل مرب  ع كامل لأ
 ) الثالث ( سالبة 

 

𝟑𝟑)𝟒𝟒 𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 √𝟓𝟓𝒗𝒗 + 𝟓𝟓  
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝒂𝒂𝒗𝒗𝟐𝟐 )( 𝒄𝒄 ) 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐 √( 𝟒𝟒𝒗𝒗𝟐𝟐 )( 𝟓𝟓 )  
       = 𝟐𝟐 (𝟐𝟐𝟐𝟐)(√𝟓𝟓) =  𝟒𝟒 √𝟓𝟓𝒗𝒗   

   كاملا ا   مربع يمثل المقدار 
𝟒𝟒𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 √𝟓𝟓𝒗𝒗 + 𝟓𝟓 = ( 𝟐𝟐𝟐𝟐 +  √𝟓𝟓)𝟐𝟐

 

ر             ر مربعي   الفرق بي 

ي بالمربــع الكامل         حدود ويكلك حلل مربــع كامل تعال احفظ هذا القانون  3ينطيك  تحليل المقدار الجبر

 واجبات  

   2نص بيها كم ربع ...  
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𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐  ± 𝒃𝒃𝒃𝒃 + 𝒄𝒄  
 2ax         ,   ي الحد الاول  يمثل الحد الاخب  ) الثالث (   c  يمثل الحد الاوسط   ,  bxيعبر

 استخدم هذا القانون 
    

𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐  . √𝒄𝒄  
 

ي الحدوديات ال : س             
 تية لتصبح مربــع كاملجد الحد المفقود فر

     

𝟏𝟏) 𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙𝟐𝟐 − … … … … + 𝟒𝟒𝟒𝟒  
 الحد المفقود هنا الاوسط 

𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐  . √𝑐𝑐 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐√ 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐  . √49   = 𝟐𝟐 (𝟓𝟓𝟓𝟓)(𝟕𝟕) =  𝟕𝟕𝟕𝟕𝟕𝟕   

𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 −  𝟕𝟕𝟕𝟕𝟕𝟕 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 = ( 𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟕𝟕)𝟐𝟐 

𝟐𝟐) 𝟑𝟑 − … … … … + 𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 
 الحد المفقود الاوسط  

𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐  . √𝑐𝑐 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐√𝟑𝟑   . √𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐   = 𝟐𝟐 (√𝟑𝟑)(𝟑𝟑𝟑𝟑) =  𝟔𝟔 √𝟑𝟑𝒙𝒙   
𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 √𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟗𝟗𝒙𝒙𝟐𝟐 = (√𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 )𝟐𝟐 

 
3)  … … … … + 8𝑥𝑥 + 16 
𝒃𝒃𝒃𝒃 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐  . √𝒄𝒄 
𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐  . √𝟏𝟏𝟏𝟏    
𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐( 𝟒𝟒) 
𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟖𝟖√𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐     
 √𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝒙𝒙     بيع  الطرفي   ببر
 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 
𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏𝟏𝟏  
( 𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 )𝟐𝟐 

 طريقة ثانية للحل وانت بكيفك
… … + 𝟖𝟖𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 

𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 =  
(±𝒃𝒃𝒃𝒃)𝟐𝟐

𝟒𝟒𝟒𝟒   

𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 =  
(𝟖𝟖𝟖𝟖)𝟐𝟐

𝟒𝟒 (𝟏𝟏𝟏𝟏) =  𝟔𝟔𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐

𝟔𝟔𝟔𝟔  
𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝒙𝒙𝟐𝟐  
𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏𝟏𝟏   

( 𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 )𝟐𝟐 
 

𝟒𝟒) … … … … + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚 + 𝟒𝟒𝟒𝟒  
𝐛𝐛𝐛𝐛 = 𝟐𝟐√ 𝐚𝐚𝐲𝐲𝟐𝟐  . √𝐜𝐜 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟐𝟐√ 𝐚𝐚𝐲𝐲𝟐𝟐  . √𝟒𝟒𝟒𝟒    
𝟏𝟏𝟏𝟏𝐲𝐲 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝐲𝐲𝟐𝟐(𝟕𝟕) 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏   √ 𝒂𝒂𝐲𝐲𝟐𝟐     
√ 𝒂𝒂𝐲𝐲𝟐𝟐 = 𝒚𝒚     بيع  الطرفي   ببر
 𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝒚𝒚𝟐𝟐 
𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟒𝟒𝟒𝟒  
( y + 7)2 

 طريقة ثانية للحل وانت بكيفك
… … + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 

𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐 =  
(±𝒃𝒃𝒃𝒃)𝟐𝟐

𝟒𝟒 × 𝒄𝒄   

𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐 =  
(𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)𝟐𝟐

𝟒𝟒 × 𝟒𝟒𝟒𝟒   

𝐚𝐚𝐲𝐲𝟐𝟐 =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝐲𝐲𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝐲𝐲𝟐𝟐  
𝐲𝐲𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 = ( 𝐲𝐲 + 𝟕𝟕 )𝟐𝟐 

𝟓𝟓) 𝒚𝒚𝟐𝟐  + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + … … … … 
𝑏𝑏𝑏𝑏 = 𝟐𝟐√ 𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐  . √𝑐𝑐 
14𝑦𝑦 = 𝟐𝟐√ 𝒚𝒚𝟐𝟐       . √𝑐𝑐    
14𝑦𝑦 = 2𝑦𝑦     √ 𝒄𝒄 
14 = 2    √ 𝒄𝒄    
7 =  √ 𝒄𝒄     بيع الطرفي 𝑐𝑐→  ببر = 49 
𝑦𝑦2 + 14𝑦𝑦 + 49  
( 𝑦𝑦 + 7)2 

 طريقة ثانية للحل وانت بكيفك
 𝒚𝒚𝟐𝟐  + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 +  … … … …  

𝒄𝒄 =  
(±𝒃𝒃𝒃𝒃)𝟐𝟐

𝟒𝟒 × 𝒂𝒂𝒚𝒚𝟐𝟐  

𝒄𝒄 =
(𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)𝟐𝟐

𝟒𝟒 × 𝒚𝒚𝟐𝟐    

𝒄𝒄 =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚𝟐𝟐

𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟒𝟒𝟒𝟒  
𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 = ( 𝒚𝒚 + 𝟕𝟕 )𝟐𝟐  

 
6)  36 − 12𝑦𝑦 +  … … … … 
𝑏𝑏𝑏𝑏 = 2√ 𝑎𝑎𝑦𝑦2  . √𝑐𝑐 
−12𝑦𝑦 = 2√ 𝑎𝑎𝑦𝑦2   . √36    
−12𝑦𝑦 = 2√ 𝑎𝑎𝑦𝑦2  , 6 
−12𝑦𝑦 = 12√ 𝑎𝑎𝑦𝑦2   
−𝑦𝑦 = √ 𝑎𝑎𝑦𝑦2     بيع الطرفي   ببر
𝑎𝑎𝑎𝑎2 = 𝑦𝑦2 
36 − 12𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 = ( 6 − 𝑦𝑦)2 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 طريقة ثانية للحل وانت بكيفك
𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + … … … … 

𝒂𝒂𝒂𝒂𝟐𝟐 =  
(±𝒃𝒃𝒃𝒃)𝟐𝟐

𝟒𝟒 × 𝒄𝒄  

𝒂𝒂𝒂𝒂𝟐𝟐 =
(−𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏)𝟐𝟐

𝟒𝟒 × 𝟑𝟑𝟑𝟑    

𝒂𝒂𝒂𝒂𝟐𝟐 =  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝒚𝒚𝟐𝟐  
𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 = ( 𝟔𝟔 − 𝒚𝒚)𝟐𝟐   

 

ي الحدودية الثلاثية
 إيجاد الحد المفقود فر

 
 

ر   ((1: طريقة الحل     كتب قوسي 
ي القوس ال (2

ي اشارة الحد ال إول فر
ب اشارة الوسط فر ي القوسشارة الحد الوسط وتضر

ي  خب  ونضعها فر
 الثابر

ي بداية كل قوس  مثلاً  (3
 x    ب    xسوي     𝒙𝒙𝟐𝟐  خلي الحد الول  فر

ي الحد   (4
ر يساوي الحد ال الثابر ر ولازم حاصل جمع العاملي  ب عاملي   وسط خلي بنهاية كل قوس  كحاصل ضر

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 + 𝟕𝟕 ) 
ر جايه من    21شوف هنا  ي  3مي 

ي القريب   7فر
ي القريب فر ي البعيد يطلعلك الحد الوسط يعبر

ي القريب والبعيد فر
ب القريب فر ي    3x .... من تضر

و البعيد فر
   10xو زين هسه اجمعهم يطلع  7x البعيد 

𝟐𝟐)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔 ) 
ر جاي من   18شوف هنا  ي  3مي 

ي البعيد  6فر
ي البعيد فر ي البعيد هم يطلعلك الحد الوسط يعبر

ي القريب والبعيد فر
ب القريب فر ي  6x− .... من تضر

و القريب فر
   9x−وزين هسه اجمعهم يطلع  3x− القريب 

 
𝟑𝟑)  𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 )( 𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 ) 

 
ر ... واضبط اشاراتك  .... وزعه عل القوسي  ي  ترى كلش عادي ينطي يم الاكس تربيع    رقم ملزوك بر

ية ال  :س         تية ال ابسط صورة  حلل المقادير الجبر
 

𝟏𝟏)   𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒁𝒁𝟐𝟐      = (𝟏𝟏 − 𝒁𝒁 )( 𝟏𝟏 − 𝒁𝒁 )  − 𝐙𝐙 − 𝐙𝐙 =    الحد  الأوسط     𝟐𝟐𝟐𝟐− 
𝟐𝟐)    𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 )( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) − 𝟏𝟏𝐱𝐱 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 =   الحد  الأوسط   𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏− 
𝟑𝟑)    𝟔𝟔𝟔𝟔𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟕𝟕 = ( 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 )( 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟕𝟕 )  3𝑥𝑥 + 14𝑥𝑥 = 17𝑥𝑥    الحد  الأوسط    
𝟒𝟒)   𝟕𝟕𝟕𝟕𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟖𝟖 = (𝟕𝟕𝟕𝟕 + 𝟐𝟐 )( 𝒚𝒚 − 𝟒𝟒 )     2𝑦𝑦 − 28𝑦𝑦 = −26𝑦𝑦    الحد  الأوسط  
𝟓𝟓)  𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟑𝟑( 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐  )  
                                        = 𝟑𝟑( 𝒙𝒙 − 𝟕𝟕)(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟑𝟑)    − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 =   الحد  الأوسط   𝟏𝟏𝟏𝟏−

ي الضع ال  :س      
ر الحدود فر ي صحيحاً شارات بي    قواس ليكون تحليل المقدار الجبر

𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = ( 𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 )( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 ) 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = ( 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 )( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) 

ي جاهز بس خلي ال  ي مو بس الرقم إن لازم الحد الوسط من يطلع هو و من الحد الوسط ل  اتأكد شارات وهم هنا كلشر    شارته يعبر

  
 يتكون من حدين  •
ر الحدين سالبة او موجبة  •  احفظ هذا القانون   هسه      الاشارة بي 
 

 
 

 
 
 
 

 تية ال ابسط صورة حلل كل مقدار من المقادير ال  :س     
 

𝟑𝟑) 𝟖𝟖𝟖𝟖𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝟐𝟐  
= ( 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟑𝟑)(𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔

+ 𝟗𝟗 ) 

𝟐𝟐) 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟖𝟖  
= ( 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 )(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 ) 

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟓𝟓𝟑𝟑  
= ( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 )(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 ) 

𝟔𝟔) 𝟖𝟖
𝒚𝒚𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 

= ( 𝟐𝟐𝒚𝒚 + 𝟑𝟑
𝟓𝟓) ( 𝟒𝟒

𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟔𝟔
𝟓𝟓𝟓𝟓 +  𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐) 

𝟓𝟓) 𝟏𝟏
𝒃𝒃𝟑𝟑

 
− 𝟏𝟏

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  

= (𝟏𝟏
𝒃𝒃

 
− 𝟏𝟏

𝟓𝟓) ( 𝟏𝟏
𝒃𝒃𝟐𝟐

 
+ 𝟏𝟏

𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏
𝟐𝟐𝟐𝟐 ) 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑 − 𝟖𝟖  
= ( 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐)(𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟒𝟒) 

 

𝟕𝟕)𝟎𝟎. 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝒗𝒗𝟑𝟑  = ( 𝟎𝟎. 𝟓𝟓 + 𝒗𝒗)(𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟎𝟎. 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝒗𝒗𝟐𝟐 ) 
 
𝟖𝟖)𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝒗𝒗𝟑𝟑 −  𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒕𝒕𝟑𝟑  = ( 𝟎𝟎. 𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐)(𝟎𝟎. 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟎𝟎. 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟐𝟐 ) 
 

𝟗𝟗) 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒕𝒕𝟑𝟑 + ك        𝟒𝟒 =       هنا الا عامل  مشبر 𝟏𝟏

𝟐𝟐 (𝒕𝒕𝟑𝟑 + 𝟖𝟖)     = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 ( 𝒕𝒕 + 𝟐𝟐 )(𝒕𝒕𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒) 

 
   

تحليل الحدودية الثلاثية ) التجربة ( 
 التجربة تتكون من ثلاثة حدود

ي مجموع  تحليل المقدار الجبر
ر ر او فرق مكعبي   مكعبي 

−−2X 

−−15X 
-15X-2X=-17X 

𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒁𝒁𝟑𝟑  
𝟏𝟏
𝟓𝟓 −𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑          
𝟐𝟐𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟖𝟖

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝒗𝒗𝟑𝟑 +  𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒕𝒕𝟑𝟑 

 واجب
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ر   ((1: طريقة الحل     كتب قوسي 
ي القوس ال (2

ي اشارة الحد ال إول فر
ب اشارة الوسط فر ي القوسشارة الحد الوسط وتضر

ي  خب  ونضعها فر
 الثابر

ي بداية كل قوس  مثلاً  (3
 x    ب    xسوي     𝒙𝒙𝟐𝟐  خلي الحد الول  فر

ي الحد   (4
ر يساوي الحد ال الثابر ر ولازم حاصل جمع العاملي  ب عاملي   وسط خلي بنهاية كل قوس  كحاصل ضر

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = ( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 + 𝟕𝟕 ) 
ر جايه من    21شوف هنا  ي  3مي 

ي القريب   7فر
ي القريب فر ي البعيد يطلعلك الحد الوسط يعبر

ي القريب والبعيد فر
ب القريب فر ي    3x .... من تضر

و البعيد فر
   10xو زين هسه اجمعهم يطلع  7x البعيد 

𝟐𝟐)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 )( 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔 ) 
ر جاي من   18شوف هنا  ي  3مي 

ي البعيد  6فر
ي البعيد فر ي البعيد هم يطلعلك الحد الوسط يعبر

ي القريب والبعيد فر
ب القريب فر ي  6x− .... من تضر

و القريب فر
   9x−وزين هسه اجمعهم يطلع  3x− القريب 

 
𝟑𝟑)  𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 )( 𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 ) 

 
ر ... واضبط اشاراتك  .... وزعه عل القوسي  ي  ترى كلش عادي ينطي يم الاكس تربيع    رقم ملزوك بر

ية ال  :س         تية ال ابسط صورة  حلل المقادير الجبر
 

𝟏𝟏)   𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒁𝒁𝟐𝟐      = (𝟏𝟏 − 𝒁𝒁 )( 𝟏𝟏 − 𝒁𝒁 )  − 𝐙𝐙 − 𝐙𝐙 =    الحد  الأوسط     𝟐𝟐𝟐𝟐− 
𝟐𝟐)    𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = ( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 )( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) − 𝟏𝟏𝐱𝐱 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 =   الحد  الأوسط   𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏− 
𝟑𝟑)    𝟔𝟔𝟔𝟔𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟕𝟕 = ( 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 )( 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟕𝟕 )  3𝑥𝑥 + 14𝑥𝑥 = 17𝑥𝑥    الحد  الأوسط    
𝟒𝟒)   𝟕𝟕𝟕𝟕𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟖𝟖 = (𝟕𝟕𝟕𝟕 + 𝟐𝟐 )( 𝒚𝒚 − 𝟒𝟒 )     2𝑦𝑦 − 28𝑦𝑦 = −26𝑦𝑦    الحد  الأوسط  
𝟓𝟓)  𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟑𝟑( 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐  )  
                                        = 𝟑𝟑( 𝒙𝒙 − 𝟕𝟕)(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟑𝟑)    − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 =   الحد  الأوسط   𝟏𝟏𝟏𝟏−

ي الضع ال  :س      
ر الحدود فر ي صحيحاً شارات بي    قواس ليكون تحليل المقدار الجبر

𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = ( 𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 )( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 ) 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = ( 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 )( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) 

ي جاهز بس خلي ال  ي مو بس الرقم إن لازم الحد الوسط من يطلع هو و من الحد الوسط ل  اتأكد شارات وهم هنا كلشر    شارته يعبر

  
 يتكون من حدين  •
ر الحدين سالبة او موجبة  •  احفظ هذا القانون   هسه      الاشارة بي 
 

 
 

 
 
 
 

 تية ال ابسط صورة حلل كل مقدار من المقادير ال  :س     
 

𝟑𝟑) 𝟖𝟖𝟖𝟖𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝟐𝟐  
= ( 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟑𝟑)(𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔

+ 𝟗𝟗 ) 

𝟐𝟐) 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟖𝟖  
= ( 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 )(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 ) 

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟓𝟓𝟑𝟑  
= ( 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 )(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 ) 

𝟔𝟔) 𝟖𝟖
𝒚𝒚𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 

= ( 𝟐𝟐𝒚𝒚 + 𝟑𝟑
𝟓𝟓) ( 𝟒𝟒

𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟔𝟔
𝟓𝟓𝟓𝟓 +  𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐) 

𝟓𝟓) 𝟏𝟏
𝒃𝒃𝟑𝟑

 
− 𝟏𝟏

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  

= (𝟏𝟏
𝒃𝒃

 
− 𝟏𝟏

𝟓𝟓) ( 𝟏𝟏
𝒃𝒃𝟐𝟐

 
+ 𝟏𝟏

𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏
𝟐𝟐𝟐𝟐 ) 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑 − 𝟖𝟖  
= ( 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐)(𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟒𝟒) 

 

𝟕𝟕)𝟎𝟎. 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝒗𝒗𝟑𝟑  = ( 𝟎𝟎. 𝟓𝟓 + 𝒗𝒗)(𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟎𝟎. 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝒗𝒗𝟐𝟐 ) 
 
𝟖𝟖)𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝒗𝒗𝟑𝟑 −  𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒕𝒕𝟑𝟑  = ( 𝟎𝟎. 𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐)(𝟎𝟎. 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒗𝒗𝟐𝟐 + 𝟎𝟎. 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟐𝟐 ) 
 

𝟗𝟗) 𝟏𝟏
𝟐𝟐 𝒕𝒕𝟑𝟑 + ك        𝟒𝟒 =       هنا الا عامل  مشبر 𝟏𝟏

𝟐𝟐 (𝒕𝒕𝟑𝟑 + 𝟖𝟖)     = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 ( 𝒕𝒕 + 𝟐𝟐 )(𝒕𝒕𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒) 

 
   

تحليل الحدودية الثلاثية ) التجربة ( 
 التجربة تتكون من ثلاثة حدود

ي مجموع  تحليل المقدار الجبر
ر ر او فرق مكعبي   مكعبي 

−−2X 

−−15X 
-15X-2X=-17X 

𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒁𝒁𝟑𝟑  
𝟏𝟏
𝟓𝟓 −𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑          
𝟐𝟐𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟖𝟖

𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝒗𝒗𝟑𝟑 +  𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒕𝒕𝟑𝟑 

 واجب
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ي راح  

ب والقسمة  نأخذ اول شر  عملية الضر

ر ، تجربة ،تحليل السابقة للبسط والمقام الحلل كل حدودية بطرق  • ر مربعي  ك ، فرق بي  ر (  ) عامل مشبر  تحليل مكعبي 
ب × وقلب الحد ما بعد القسمة   •  علامة القسمة ÷ تتحول ال ضر
ر البسط والمقام لحد متفرج   •  اختض الحدود المتشابهة بي 
 اكتب كل مقدار من المقادير الاتية بأبسط صورة   : س       

 

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 
(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟒𝟒 )  

 البسط ) فرق بين مربعين ( والمقام تجربة :الحل
(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) 
(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) =

(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) 
(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)   

𝟐𝟐) 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝒛𝒛 − 𝟑𝟑 × 𝒛𝒛𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 

(𝒛𝒛𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟖𝟖 )  
الكسر الاول .. البسط ) عامل مشترك ( والمقام نفسه بقي مصير   :الحل 

 له جاره الكسر الثاني .. البسط ) فرق بين مكعبين ( والمقام تجربة 
𝟓𝟓(𝒛𝒛 + 𝟐𝟐)

𝒛𝒛 − 𝟑𝟑 ×
( 𝒛𝒛 − 𝟑𝟑 ) (𝒛𝒛𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟗𝟗) 

(𝒛𝒛 + 𝟐𝟐 ) (𝒛𝒛 + 𝟒𝟒 ) =  𝟓𝟓(𝒛𝒛𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟗𝟗)
𝒛𝒛 + 𝟒𝟒  

𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒙𝒙𝟐𝟐 
𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟓𝟓  × 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓

𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟒𝟒  
         

(𝟒𝟒 − 𝒙𝒙)(𝟒𝟒 + 𝒙𝒙) 
𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟓𝟓  × (𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟓𝟓)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)

(𝒙𝒙 + 𝟒𝟒)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

𝟒𝟒 − 𝒙𝒙 
 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 
𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟕𝟕𝟕𝟕 + 𝟔𝟔  

         

  𝟐𝟐(𝐙𝐙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏) 
(𝐙𝐙 − 𝟔𝟔)(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏) = 𝟐𝟐(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)

(𝐙𝐙 − 𝟔𝟔)(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)   = 𝟐𝟐(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)
(𝐙𝐙 − 𝟔𝟔)  

𝟓𝟓) 𝟖𝟖 + 𝒕𝒕𝟑𝟑 
𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 ÷

(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)𝟑𝟑

𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏  
 الكسر الاول .. البسط ) مجموع مكعبين  ( والمقام ) تجربة (  :الحل 

    الكسر الثاني .. البسط بقي ما بي تحليل والمقام تجربة
𝟖𝟖 + 𝒕𝒕𝟑𝟑 

𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 × 𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏
 (𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)𝟑𝟑  

(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)( 𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 )  
( 𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 ) ×  

(𝒕𝒕 + 𝟐𝟐)( 𝒕𝒕 + 𝟕𝟕)
(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)  

= 𝒕𝒕 + 𝟕𝟕  
𝟐𝟐 + 𝒕𝒕  

 

𝟏𝟏) 𝐲𝐲 + 𝟑𝟑 
𝟐𝟐𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ÷ 𝐲𝐲𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟗𝟗  

𝟐𝟐) 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟕𝟕𝒚𝒚 
𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ÷ 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒

𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝒚𝒚 + 𝟗𝟗  

𝟑𝟑) 𝟑𝟑 − 𝒙𝒙 
𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 × 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔

𝟗𝟗 − 𝒙𝒙𝟐𝟐  
 

 
 

  
ر بسط ومقام نفس الحدودية   (1  حلل البسط والمقام بإحدى طرق التحليل السابقة واختض العوامل المتشابهة بي 
 خذ المقام أ شابهة اجمع او اطرح البسط و تإذا مقامات م (2
ك ال  (3  صغر للمقامات وبدون تكرار واستخرج البسط الجديد  إذا المقامات مختلفة نوحدها بأخذ المضاعف المشبر

 تية بأبسط صورة اكتب كل مقدار من المقادير ال  :س       

𝟏𝟏) 𝒚𝒚𝟐𝟐 
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒚𝒚 + 𝟐𝟐   
  ةمقامات متساوية يعني اطرح البسط مباشر :الحل 

= 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐 −

(𝒚𝒚 + 𝟐𝟐)(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐)
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐   

= 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐  
𝟐𝟐) 𝟕𝟕𝟕𝟕 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 + 𝟓𝟓
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐   

= 𝟕𝟕(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) 
(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) + 𝟓𝟓

𝒙𝒙 + 𝟐𝟐   

= 𝟕𝟕 + 𝟓𝟓
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝒙𝒙 + 𝟐𝟐   
 

𝟑𝟑) 𝟒𝟒𝟒𝟒 
𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 − 𝒁𝒁

𝒁𝒁 + 𝟑𝟑   
  

= 𝟒𝟒𝟒𝟒( 𝒁𝒁 + 𝟑𝟑)  − 𝒁𝒁( 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)
(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)(𝒁𝒁 + 𝟑𝟑)   

= 𝟒𝟒𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝟓𝟓
(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)(𝒁𝒁 + 𝟑𝟑)  

= 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏
(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)(𝒁𝒁 + 𝟑𝟑) 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗 + 𝟑𝟑

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟑𝟑  

= 𝟐𝟐
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) + 𝟑𝟑

(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

= 𝟐𝟐(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏) + 𝟑𝟑(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

= 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟗𝟗
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏) = 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟕𝟕

(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

𝟓𝟓) 𝟖𝟖
𝒗𝒗 + 𝟒𝟒 + 𝟐𝟐

𝒗𝒗 − 𝟒𝟒 − 𝟏𝟏
𝒗𝒗𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏   

= 𝟖𝟖
𝒗𝒗 + 𝟒𝟒 + 𝟐𝟐

𝒗𝒗 − 𝟒𝟒 − 𝟏𝟏
(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒)    

= 𝟖𝟖(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒) + 𝟐𝟐(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒) − 𝟏𝟏
(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒)   

= 𝟖𝟖𝟖𝟖 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟖𝟖 − 𝟏𝟏
(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒) = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒) 

  
𝟔𝟔) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 − 𝟏𝟏  
= (𝒙𝒙+𝟏𝟏)(𝒙𝒙−𝟏𝟏)

(𝒙𝒙−𝟏𝟏)(𝒙𝒙−𝟏𝟏) − 𝟏𝟏 = 𝒙𝒙+𝟏𝟏
𝒙𝒙−𝟏𝟏 − 𝟏𝟏   

= 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 − 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏
𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 = 𝟐𝟐

𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 
  

ية  تبسيط المقادير الجبر
 النسبية                 

 هسه نأخذ عملية الجمع والطرح

 ات واجب

 

 

لازم توحد مقامات  :الحل

  
ي  2019وزاري  2س           

ي   : دور ثابر 𝒙𝒙𝟐𝟐)إذا كان المقدار الجبر −
والمقدار     (𝟒𝟒 المكتبة  ي 

فر العلمية  الكتب  عدد  𝒙𝒙𝟐𝟐)يمثل  +
𝒙𝒙 − ي المكتبة ، اكتب نسبة الكتب  (𝟔𝟔

يمثل الكتب الدبية فر
 العلمية ال الكتب الدبية بأبسط صورة ؟  

 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔 
(𝒙𝒙+𝟐𝟐)(𝒙𝒙−𝟐𝟐)
(𝒙𝒙+𝟑𝟑)(𝒙𝒙−𝟐𝟐) =  𝒙𝒙+𝟐𝟐

𝐱𝐱+𝟑𝟑 

                 : تمهيدي 2019وزاري  1س
ي ابسط صورة  

ضع المقدار التالي فر 𝒚𝒚+𝟐𝟐
𝟐𝟐𝒚𝒚−𝟒𝟒 ÷ 𝒚𝒚𝟑𝟑+𝟖𝟖

𝒚𝒚−𝟐𝟐             
  

 اول شي القسمة حوله ضرب واقلب الكسر الي بعده 
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐

𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 × 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐
𝒚𝒚𝟑𝟑 + 𝟖𝟖 

𝒚𝒚 + 𝟐𝟐
𝟐𝟐(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) × 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐

(𝐲𝐲 + 𝟐𝟐)(𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒) 

𝟏𝟏
𝟐𝟐(𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)     = 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟖𝟖 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
ين • ر بمتغب  ر خطيتي    حل نظام من معادلتي 

 الشارات مختلفة -2المعاملات متشابهة        -1.....      وشروط الحذف      yلو  x الحذف ... بالبداية قرر تحذف الـ  •

ي ج : س          
 باستعمال الحذف Rد مجموعة الحل للنظام فر

 

1) 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐𝒚𝒚 = 𝟓𝟓 … … … (𝟏𝟏)  
𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝒚𝒚 = 𝟏𝟏 … … … (𝟐𝟐)  

ي 
ب المعادلة الثانية كلها فر    yحبر تساوى معاملات   2نضر

𝒙𝒙 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 … … … (𝟏𝟏) 
𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟐𝟐 … … … (𝟐𝟐) 
 

𝟕𝟕𝟕𝟕 = 𝟕𝟕 ⟹ 𝒙𝒙 =  𝟕𝟕
𝟕𝟕 = 𝟏𝟏  

ي أي معادلة اول او ثانية     x = 1 عوض قيمة  
 فر

 x + 2y  = 5                            1ولتكن المعادلة 
𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓   ⟹    𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 − 𝟏𝟏   

𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟒𝟒        ⟹    𝒚𝒚 = 𝟒𝟒
𝟐𝟐 = 𝟐𝟐 

𝑺𝑺 = { ( 𝟏𝟏 , 𝟐𝟐 )} 
 

2) 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟒𝟒𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 … … … (𝟏𝟏)  
 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟑𝟑𝒚𝒚 = 𝟕𝟕 … … … (𝟐𝟐)  

ي  
ب المعادلة الاول فر ي    3نضر

مع تبديل اشارة المعادلة    4والمعادلة الثانية فر
   الثانية

𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟑𝟑𝟑𝟑 … … … (𝟏𝟏) 
∓𝟖𝟖𝟖𝟖 ∓ 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = ∓𝟐𝟐𝟐𝟐 … … … (𝟐𝟐) 
 
𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 

ي معادلة     x = 2 عوض قيمة  
 x+ 3 y = 7 2     2فر

𝟐𝟐(𝟐𝟐) + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕   ⟹    𝟒𝟒 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕  
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕 − 𝟒𝟒          ⟹    𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟑𝟑 

𝒚𝒚 = 𝟑𝟑
𝟑𝟑  = 𝟏𝟏 

𝑺𝑺 = { ( 𝟐𝟐 , 𝟏𝟏 )} 

 

 أسئلة وزارية عن هذا الموضوع المهم

االلممععااددلالاتت  --االلثثااللثث  االلففصصلل     

ر بطريقة الحذف  حل المعادلتي 

( x , y) ( x , y) 

 اختبار الفصل



15

  
ي راح  

ب والقسمة  نأخذ اول شر  عملية الضر

ر ، تجربة ،تحليل السابقة للبسط والمقام الحلل كل حدودية بطرق  • ر مربعي  ك ، فرق بي  ر (  ) عامل مشبر  تحليل مكعبي 
ب × وقلب الحد ما بعد القسمة   •  علامة القسمة ÷ تتحول ال ضر
ر البسط والمقام لحد متفرج   •  اختض الحدود المتشابهة بي 
 اكتب كل مقدار من المقادير الاتية بأبسط صورة   : س       

 

𝟏𝟏) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 
(𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟒𝟒 )  

 البسط ) فرق بين مربعين ( والمقام تجربة :الحل
(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) 
(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) =

(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) 
(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)   

𝟐𝟐) 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝒛𝒛 − 𝟑𝟑 × 𝒛𝒛𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 

(𝒛𝒛𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟖𝟖 )  
الكسر الاول .. البسط ) عامل مشترك ( والمقام نفسه بقي مصير   :الحل 

 له جاره الكسر الثاني .. البسط ) فرق بين مكعبين ( والمقام تجربة 
𝟓𝟓(𝒛𝒛 + 𝟐𝟐)

𝒛𝒛 − 𝟑𝟑 ×
( 𝒛𝒛 − 𝟑𝟑 ) (𝒛𝒛𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟗𝟗) 

(𝒛𝒛 + 𝟐𝟐 ) (𝒛𝒛 + 𝟒𝟒 ) =  𝟓𝟓(𝒛𝒛𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟗𝟗)
𝒛𝒛 + 𝟒𝟒  

𝟑𝟑) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒙𝒙𝟐𝟐 
𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟓𝟓  × 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓

𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟒𝟒  
         

(𝟒𝟒 − 𝒙𝒙)(𝟒𝟒 + 𝒙𝒙) 
𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟓𝟓  × (𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟓𝟓)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)

(𝒙𝒙 + 𝟒𝟒)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

𝟒𝟒 − 𝒙𝒙 
 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 
𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟕𝟕𝟕𝟕 + 𝟔𝟔  

         

  𝟐𝟐(𝐙𝐙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏) 
(𝐙𝐙 − 𝟔𝟔)(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏) = 𝟐𝟐(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)

(𝐙𝐙 − 𝟔𝟔)(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)   = 𝟐𝟐(𝐙𝐙 − 𝟏𝟏)
(𝐙𝐙 − 𝟔𝟔)  

𝟓𝟓) 𝟖𝟖 + 𝒕𝒕𝟑𝟑 
𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 ÷

(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)𝟑𝟑

𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏  
 الكسر الاول .. البسط ) مجموع مكعبين  ( والمقام ) تجربة (  :الحل 

    الكسر الثاني .. البسط بقي ما بي تحليل والمقام تجربة
𝟖𝟖 + 𝒕𝒕𝟑𝟑 

𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 × 𝒕𝒕𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏
 (𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)𝟑𝟑  

(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)( 𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 )  
( 𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒕𝒕𝟐𝟐 ) ×  

(𝒕𝒕 + 𝟐𝟐)( 𝒕𝒕 + 𝟕𝟕)
(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)(𝟐𝟐 + 𝒕𝒕)  

= 𝒕𝒕 + 𝟕𝟕  
𝟐𝟐 + 𝒕𝒕  

 

𝟏𝟏) 𝐲𝐲 + 𝟑𝟑 
𝟐𝟐𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ÷ 𝐲𝐲𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟗𝟗  

𝟐𝟐) 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟕𝟕𝒚𝒚 
𝒚𝒚𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 ÷ 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒

𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝒚𝒚 + 𝟗𝟗  

𝟑𝟑) 𝟑𝟑 − 𝒙𝒙 
𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 × 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔

𝟗𝟗 − 𝒙𝒙𝟐𝟐  
 

 
 

  
ر بسط ومقام نفس الحدودية   (1  حلل البسط والمقام بإحدى طرق التحليل السابقة واختض العوامل المتشابهة بي 
 خذ المقام أ شابهة اجمع او اطرح البسط و تإذا مقامات م (2
ك ال  (3  صغر للمقامات وبدون تكرار واستخرج البسط الجديد  إذا المقامات مختلفة نوحدها بأخذ المضاعف المشبر

 تية بأبسط صورة اكتب كل مقدار من المقادير ال  :س       

𝟏𝟏) 𝒚𝒚𝟐𝟐 
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒚𝒚 + 𝟐𝟐   
  ةمقامات متساوية يعني اطرح البسط مباشر :الحل 

= 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐 −

(𝒚𝒚 + 𝟐𝟐)(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐)
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐   

= 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐  
𝟐𝟐) 𝟕𝟕𝟕𝟕 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 + 𝟓𝟓
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐   

= 𝟕𝟕(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) 
(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐) + 𝟓𝟓

𝒙𝒙 + 𝟐𝟐   

= 𝟕𝟕 + 𝟓𝟓
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝒙𝒙 + 𝟐𝟐   
 

𝟑𝟑) 𝟒𝟒𝟒𝟒 
𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 − 𝒁𝒁

𝒁𝒁 + 𝟑𝟑   
  

= 𝟒𝟒𝟒𝟒( 𝒁𝒁 + 𝟑𝟑)  − 𝒁𝒁( 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)
(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)(𝒁𝒁 + 𝟑𝟑)   

= 𝟒𝟒𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝟓𝟓
(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)(𝒁𝒁 + 𝟑𝟑)  

= 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏
(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓)(𝒁𝒁 + 𝟑𝟑) 

𝟒𝟒) 𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗 + 𝟑𝟑

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟑𝟑  

= 𝟐𝟐
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) + 𝟑𝟑

(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

= 𝟐𝟐(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏) + 𝟑𝟑(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

= 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟗𝟗
(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏) = 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟕𝟕

(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏)  

𝟓𝟓) 𝟖𝟖
𝒗𝒗 + 𝟒𝟒 + 𝟐𝟐

𝒗𝒗 − 𝟒𝟒 − 𝟏𝟏
𝒗𝒗𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏   

= 𝟖𝟖
𝒗𝒗 + 𝟒𝟒 + 𝟐𝟐

𝒗𝒗 − 𝟒𝟒 − 𝟏𝟏
(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒)    

= 𝟖𝟖(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒) + 𝟐𝟐(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒) − 𝟏𝟏
(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒)   

= 𝟖𝟖𝟖𝟖 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟖𝟖 − 𝟏𝟏
(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒) = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

(𝒗𝒗 + 𝟒𝟒)(𝒗𝒗 − 𝟒𝟒) 

  
𝟔𝟔) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 − 𝟏𝟏  
= (𝒙𝒙+𝟏𝟏)(𝒙𝒙−𝟏𝟏)

(𝒙𝒙−𝟏𝟏)(𝒙𝒙−𝟏𝟏) − 𝟏𝟏 = 𝒙𝒙+𝟏𝟏
𝒙𝒙−𝟏𝟏 − 𝟏𝟏   

= 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 − 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏
𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 = 𝟐𝟐

𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 
  

ية  تبسيط المقادير الجبر
 النسبية                 

 هسه نأخذ عملية الجمع والطرح

 ات واجب

 

 

لازم توحد مقامات  :الحل

  
ي  2019وزاري  2س           

ي   : دور ثابر 𝒙𝒙𝟐𝟐)إذا كان المقدار الجبر −
والمقدار     (𝟒𝟒 المكتبة  ي 

فر العلمية  الكتب  عدد  𝒙𝒙𝟐𝟐)يمثل  +
𝒙𝒙 − ي المكتبة ، اكتب نسبة الكتب  (𝟔𝟔

يمثل الكتب الدبية فر
 العلمية ال الكتب الدبية بأبسط صورة ؟  

 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔 
(𝒙𝒙+𝟐𝟐)(𝒙𝒙−𝟐𝟐)
(𝒙𝒙+𝟑𝟑)(𝒙𝒙−𝟐𝟐) =  𝒙𝒙+𝟐𝟐

𝐱𝐱+𝟑𝟑 

                 : تمهيدي 2019وزاري  1س
ي ابسط صورة  

ضع المقدار التالي فر 𝒚𝒚+𝟐𝟐
𝟐𝟐𝒚𝒚−𝟒𝟒 ÷ 𝒚𝒚𝟑𝟑+𝟖𝟖

𝒚𝒚−𝟐𝟐             
  

 اول شي القسمة حوله ضرب واقلب الكسر الي بعده 
𝒚𝒚 + 𝟐𝟐

𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 × 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐
𝒚𝒚𝟑𝟑 + 𝟖𝟖 

𝒚𝒚 + 𝟐𝟐
𝟐𝟐(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) × 𝒚𝒚 − 𝟐𝟐

(𝐲𝐲 + 𝟐𝟐)(𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒) 

𝟏𝟏
𝟐𝟐(𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)     = 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟖𝟖 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
ين • ر بمتغب  ر خطيتي    حل نظام من معادلتي 

 الشارات مختلفة -2المعاملات متشابهة        -1.....      وشروط الحذف      yلو  x الحذف ... بالبداية قرر تحذف الـ  •

ي ج : س          
 باستعمال الحذف Rد مجموعة الحل للنظام فر

 

1) 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐𝒚𝒚 = 𝟓𝟓 … … … (𝟏𝟏)  
𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝒚𝒚 = 𝟏𝟏 … … … (𝟐𝟐)  

ي 
ب المعادلة الثانية كلها فر    yحبر تساوى معاملات   2نضر

𝒙𝒙 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 … … … (𝟏𝟏) 
𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟐𝟐 … … … (𝟐𝟐) 
 

𝟕𝟕𝟕𝟕 = 𝟕𝟕 ⟹ 𝒙𝒙 =  𝟕𝟕
𝟕𝟕 = 𝟏𝟏  

ي أي معادلة اول او ثانية     x = 1 عوض قيمة  
 فر

 x + 2y  = 5                            1ولتكن المعادلة 
𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓   ⟹    𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 − 𝟏𝟏   

𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟒𝟒        ⟹    𝒚𝒚 = 𝟒𝟒
𝟐𝟐 = 𝟐𝟐 

𝑺𝑺 = { ( 𝟏𝟏 , 𝟐𝟐 )} 
 

2) 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟒𝟒𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 … … … (𝟏𝟏)  
 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟑𝟑𝒚𝒚 = 𝟕𝟕 … … … (𝟐𝟐)  

ي  
ب المعادلة الاول فر ي    3نضر

مع تبديل اشارة المعادلة    4والمعادلة الثانية فر
   الثانية

𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟑𝟑𝟑𝟑 … … … (𝟏𝟏) 
∓𝟖𝟖𝟖𝟖 ∓ 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = ∓𝟐𝟐𝟐𝟐 … … … (𝟐𝟐) 
 
𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 

ي معادلة     x = 2 عوض قيمة  
 x+ 3 y = 7 2     2فر

𝟐𝟐(𝟐𝟐) + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕   ⟹    𝟒𝟒 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕  
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟕𝟕 − 𝟒𝟒          ⟹    𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟑𝟑 

𝒚𝒚 = 𝟑𝟑
𝟑𝟑  = 𝟏𝟏 

𝑺𝑺 = { ( 𝟐𝟐 , 𝟏𝟏 )} 

 

 أسئلة وزارية عن هذا الموضوع المهم

االلممععااددلالاتت  --االلثثااللثث  االلففصصلل     

ر بطريقة الحذف  حل المعادلتي 

( x , y) ( x , y) 

 اختبار الفصل
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3)𝟑𝟑𝒚𝒚 − 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎 
𝒚𝒚 + 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 

 2وبدربك غير إشارة المعادلة 3نضرب المعادلة الثانية في  :الحل
𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎 … … … (𝟏𝟏) 
∓𝟑𝟑𝟑𝟑 ∓ 𝟗𝟗𝟗𝟗 ∓ 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 … … … (𝟐𝟐) 
 
−𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎       ⟹  −𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 =  𝟐𝟐𝟐𝟐  
𝒙𝒙 =   𝟐𝟐𝟐𝟐

−𝟏𝟏𝟏𝟏 = −𝟐𝟐  
 

ي معادلة الثانية    x = -2 عوض قيمة  
 فر

𝒚𝒚 + 𝟑𝟑(−𝟐𝟐) + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
𝒚𝒚 − 𝟔𝟔 + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 
𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 = 𝟎𝟎        ⟹    𝒚𝒚 = 𝟏𝟏 
𝑺𝑺 = { (−𝟐𝟐 , 𝟏𝟏 )} 
 

5) 𝟐𝟐𝒙𝒙
𝟑𝟑 − 𝒚𝒚

𝟐𝟐 = 𝟏𝟏    

  𝟑𝟑𝒚𝒚
𝟑𝟑 − 𝒙𝒙

𝟑𝟑 = 𝟒𝟒 
   3في العدد  2ومعادلة  6بضرب المعادلة الاولى في العدد : الحل

𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 … … … (𝟏𝟏) 
𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝒙𝒙 =   رتب  المعادلة     𝟏𝟏𝟏𝟏
 −𝒙𝒙 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 … … … (𝟐𝟐) 
𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 … … … (𝟏𝟏) 
−𝒙𝒙 + 𝟑𝟑𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 … … … (𝟐𝟐) 
 

𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏      ⟹  𝒙𝒙 =  𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟑𝟑 = 𝟔𝟔  

ي معادلة    x= 6عوض قيمة  
  x + 3y = 12 -                 2فر

−𝟔𝟔 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏    ⟹ 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟔𝟔  
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 ⟹ 𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 
𝑺𝑺 = { (𝟔𝟔 , 𝟔𝟔 )} 
 

 (4  𝟎𝟎. 𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝒚𝒚 = 𝟒𝟒  
  𝟎𝟎. 𝟏𝟏𝒙𝒙 − 𝟕𝟕𝒚𝒚 = −𝟐𝟐 

    2وقلب إشارة معادلة 2بضرب معادلة الثانية في : الحل
𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟒𝟒 … … … (𝟏𝟏) 
±𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 ± 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = ±𝟒𝟒 … … … (𝟐𝟐) 

𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟖𝟖      ⟹  𝒚𝒚 =  𝟖𝟖
𝟖𝟖 = 𝟏𝟏  

 

𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟔𝟔(𝟏𝟏) = 𝟒𝟒    
𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟔𝟔 = 𝟒𝟒   ⟹ 𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟒𝟒  + 𝟔𝟔 

𝟎𝟎. 𝟐𝟐𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟎𝟎. 𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟐𝟐 = 𝟓𝟓𝟓𝟓 
𝐒𝐒 = { (𝟓𝟓𝟓𝟓 , 𝟏𝟏 )} 

 

 واجبات
(1 

𝟑𝟑𝒙𝒙 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒚𝒚 . . . . . . (𝟏𝟏) 
𝟒𝟒𝒚𝒚 = 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 . . . . . . (𝟐𝟐) 

 
(2 

𝒙𝒙 − 𝒚𝒚 = −𝟒𝟒 . . . . . . (𝟏𝟏) 
𝒙𝒙 + 𝒚𝒚 = 𝟔𝟔  . . . . . . (𝟐𝟐) 
 

 

 
ر ونعوضها ونسميها معادلة ثالثة من احدى  yلو  xنستخرج  طريقة الحل. ي المعادلة الخرى مثلا  انت طلعت قيمة  المعادلتي 

هاي قيمة  1من معادلة  xفر
x  2عوضها بمعادلة   

1) 𝒙𝒙 + 𝟖𝟖𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 … … … (𝟏𝟏) 
𝒙𝒙 − 𝟒𝟒𝒚𝒚 = 𝟐𝟐 … … … (𝟐𝟐) 

نحصل على 2من معادلة :الحل 
𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 … … … (𝟑𝟑) 

ي معادلة   3نعوض معادلة  
        x + 8y = 10                                       1فر

𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟏𝟏𝟏𝟏   
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐  
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟖𝟖 ⟹ 𝒚𝒚 = 𝟖𝟖

𝟏𝟏𝟏𝟏 =  𝟐𝟐
𝟑𝟑 

𝐲𝐲نعوض قيمة   = 𝟐𝟐
ي معادلة   𝟑𝟑

   (3)فر

𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 + 𝟒𝟒 ( 𝟐𝟐𝟑𝟑) = 𝟐𝟐 + 𝟖𝟖
𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 + 𝟖𝟖

𝟑𝟑 =  𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟑𝟑  

𝑺𝑺 = { ( 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟑𝟑 , 𝟐𝟐

𝟑𝟑 )} 

2)𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟑𝟑𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  

 نحصل على 1من معادلة   :الحل 
𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 … … … (𝟑𝟑) 

ي معادلة   3نعوض معادلة  
   2فر

𝟐𝟐(𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐) − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏   
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  
𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝟒𝟒 
𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐(−𝟒𝟒) = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟖𝟖 = 𝟑𝟑 

𝑺𝑺 = { ( 𝟑𝟑, −𝟒𝟒 )} 

3)𝒚𝒚 = 𝟒𝟒𝒙𝒙 … … … (𝟏𝟏) 
𝒚𝒚 = 𝒙𝒙 + 𝟔𝟔 … … … (𝟐𝟐) 

2في معادلة  1هنا كلشي جاهز   نعوض معادلة  :الحل 
𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝒙𝒙 + 𝟔𝟔 ⟹   𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 

𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟔𝟔 ⟹   𝒙𝒙 = 𝟔𝟔
𝟑𝟑 = 𝟐𝟐 

𝒚𝒚 = 𝟐𝟐 + 𝟔𝟔 = 𝟖𝟖     
𝑺𝑺 = { ( 𝟐𝟐 , 𝟖𝟖 )} 
 
4)𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟑𝟑𝒚𝒚 = 𝟏𝟏 … … … (𝟏𝟏) 

𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒚𝒚 = 𝟎𝟎 … … … (𝟐𝟐) 
نحصل على 2من معادلة : الحل

𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 

𝒙𝒙 = 𝟐𝟐
𝟑𝟑 𝒚𝒚 … … … . (𝟑𝟑) 

𝟐𝟐 (𝟐𝟐
𝟑𝟑 𝒚𝒚) + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏    

  𝟒𝟒𝟑𝟑 𝒚𝒚 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏 }  × 𝟑𝟑   

𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 = 𝟑𝟑 ⟹ 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟑𝟑 ⟹ 𝒚𝒚 = 𝟑𝟑
𝟏𝟏𝟏𝟏 

   

𝒙𝒙 = 𝟐𝟐
𝟑𝟑 ( 𝟑𝟑

𝟏𝟏𝟏𝟏) =  𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟏𝟏 

𝑺𝑺 = { ( 𝟐𝟐 
𝟏𝟏𝟏𝟏 , 𝟑𝟑

𝟏𝟏𝟏𝟏 )} 

ر بطريقة التعويض  حل المعادلتي 

 تمهيدي   2019

ي معادلة     x = 2 نعوض قيمة 
 2فر

ي معادلة     y= 1 نعوض قيمة 
 1فر

ي معادلة   3نعوض معادلة  
   1فر

𝐲𝐲نعوض قيمة   = 𝟑𝟑
ي معادلة   𝟏𝟏𝟏𝟏

ي معادلة      y = −4نعوض قيمة  (3)فر
 (3)فر

  
ر ← واحد موجب واحد سالب    ر ← نفتح قوسي  ر مربعي  𝒙𝒙𝟐𝟐اذكرك بالفرق بي  − 𝒚𝒚𝟐𝟐 = (𝒙𝒙 − 𝒚𝒚 )( 𝒙𝒙 + 𝒚𝒚 ) 

ي حل المعادلات ال : س         
ر   Rتية فر ر مربعي   باستعمال الفرق بي 

 
𝟑𝟑) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
(𝒙𝒙 + √𝟓𝟓)( 𝒙𝒙 − √𝟓𝟓 ) = 𝟎𝟎  
𝒙𝒙  اما  + √𝟓𝟓 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒙𝒙 = −√𝟓𝟓        
𝒙𝒙   او  − √𝟓𝟓 = 𝟎𝟎    ⟹    𝒙𝒙 = √𝟓𝟓   
𝐒𝐒 = {− √𝟓𝟓    , √𝟓𝟓  }  
 

 
𝟒𝟒) (𝒁𝒁 + 𝟏𝟏)𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  
(𝒁𝒁 + 𝟏𝟏 + 𝟔𝟔)( 𝒁𝒁 + 𝟏𝟏 − 𝟔𝟔 ) = 𝟎𝟎  
(𝒁𝒁 + 𝟕𝟕)( 𝒁𝒁 − 𝟓𝟓 ) = 𝟎𝟎 
𝒁𝒁  اما  + 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒁𝒁 = −𝟕𝟕        
𝒁𝒁   او  − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒁𝒁 = 𝟓𝟓   
𝐒𝐒 = {− 𝟕𝟕   , 𝟓𝟓  } 
 

𝟓𝟓) 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟏𝟏
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  

(𝒚𝒚 + 𝟏𝟏
𝟔𝟔) ( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏

𝟔𝟔 ) = 𝟎𝟎  

𝒚𝒚  اما + 𝟏𝟏
𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒚𝒚 = − 𝟏𝟏

𝟔𝟔        

𝒚𝒚   او  − 𝟏𝟏
𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒚𝒚 = 𝟏𝟏

𝟔𝟔  
 

𝟏𝟏) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟎𝟎  
 الحل إذا عند قوسين مساويات للصفر سوي اما  , او 

(𝟒𝟒 + 𝒚𝒚)(𝟒𝟒 − 𝒚𝒚) = 𝟎𝟎 
𝟒𝟒  اما  + 𝒚𝒚 = 𝟎𝟎    ⟹    𝒚𝒚 = −𝟒𝟒  
𝟒𝟒   او  − 𝒚𝒚 = 𝟎𝟎    ⟹    𝒚𝒚 = 𝟒𝟒  
𝐒𝐒 = {−𝟒𝟒  , 𝟒𝟒 }  
 

 
 

𝟐𝟐) 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎  
(𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟓𝟓)(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓) = 𝟎𝟎 
𝟐𝟐𝟐𝟐  اما  + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎     
   𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝟓𝟓  ⟹   𝒙𝒙 = − 𝟓𝟓

𝟐𝟐   

𝟐𝟐𝟐𝟐   او  − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 ⟹  𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓      ⟹   𝒙𝒙 = 𝟓𝟓
𝟐𝟐  

𝐒𝐒 = {− 𝟓𝟓𝟐𝟐  , 𝟓𝟓
𝟐𝟐 }  

 

  
ي  المعادلات  حل:س      

بيعي   Rالتالية فر بيعي خلي موجب سالب  وإذا باستعمال قاعدة الجذر البر  بالجذر البر
 

𝟔𝟔) 𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟕𝟕   
  𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟕𝟕

𝟑𝟑  

𝒚𝒚 = ±√𝟕𝟕
𝟑𝟑  

 𝒚𝒚 =  ± √𝟕𝟕
√𝟑𝟑

  

   𝑺𝑺 = { √𝟕𝟕
√𝟑𝟑

  , − √𝟕𝟕
√𝟑𝟑

  } 

𝟕𝟕) 𝟏𝟏𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐  

𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟑𝟑   

𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑
𝟐𝟐   ⟹     𝒚𝒚 = ±√𝟑𝟑

𝟐𝟐   

𝒚𝒚 =  ± √𝟑𝟑
√𝟐𝟐

  

𝑺𝑺 = { √𝟑𝟑
√𝟐𝟐

  , − √𝟑𝟑
√𝟐𝟐

  } 

𝟒𝟒) 𝒁𝒁𝟐𝟐 = 𝟗𝟗
𝟐𝟐𝟐𝟐    

 𝒁𝒁 =  ±√ 𝟗𝟗
𝟐𝟐𝟐𝟐    

  𝒁𝒁 =  ± 𝟑𝟑
𝟓𝟓   

  𝑺𝑺 = { 𝟑𝟑𝟓𝟓 , − 𝟑𝟑
𝟓𝟓 } 

𝟓𝟓) 𝟔𝟔𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎   
𝟔𝟔𝟔𝟔𝟐𝟐 = 𝟓𝟓  
𝒁𝒁𝟐𝟐 = 𝟓𝟓

𝟔𝟔  

𝒁𝒁 = ±√𝟓𝟓
𝟔𝟔   

⟹ 𝒁𝒁 =  ± √𝟓𝟓
√𝟔𝟔

   

𝑺𝑺 = { √𝟓𝟓
√𝟔𝟔

  , − √𝟓𝟓
√𝟔𝟔

  } 

𝟏𝟏) 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑𝟑𝟑   
  𝒚𝒚 =  ±√𝟑𝟑𝟑𝟑   
  𝒚𝒚 =  ±𝟔𝟔   
  𝑺𝑺 = { 𝟔𝟔 , −𝟔𝟔 } 
𝟐𝟐) 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟎𝟎   
 𝒙𝒙𝟐𝟐 = −𝟖𝟖𝟖𝟖   
ي  مربعه  سالب  )

 ( لا  يوجد  عدد حقيقر
𝟑𝟑) 𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎   
𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐 = 𝟓𝟓  
𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟓𝟓

𝟒𝟒 

𝒙𝒙 = ±√𝟓𝟓
𝟒𝟒   ⟹ 𝒙𝒙 =  ± √𝟓𝟓

𝟐𝟐    

𝑺𝑺 = { √𝟓𝟓
𝟐𝟐   , − √𝟓𝟓

𝟐𝟐   } 

 
ر نتخلص من الجذر بيع الطرفي   الان سنأخذ امثلة إذا كانت المعادلة تحتوي عل جذر تربيعي فهنا ببر

𝟏𝟏) 𝟑𝟑 √𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 ⟹ √𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟑𝟑 ⟹ √𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 ⟹   (√𝒙𝒙)𝟐𝟐  = (𝟔𝟔)𝟐𝟐  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝟑𝟑  

𝟐𝟐) √𝒚𝒚 + 𝟖𝟖 = 𝟑𝟑 ⟹ (√𝒚𝒚 + 𝟖𝟖)𝟐𝟐 = (𝟑𝟑)𝟐𝟐 ⟹ 𝒚𝒚 + 𝟖𝟖 = 𝟗𝟗 ⟹ 𝒚𝒚 = 𝟗𝟗 − 𝟖𝟖 = 𝟏𝟏  
𝟑𝟑) √𝟓𝟓𝟓𝟓 = 𝟕𝟕  ⟹ (√𝟓𝟓𝟓𝟓)𝟐𝟐 = (𝟕𝟕)𝟐𝟐  ⟹ 𝟓𝟓𝟓𝟓 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 ⟹  𝒁𝒁 = 𝟒𝟒𝟒𝟒

𝟓𝟓    

𝟒𝟒) √ 𝒙𝒙
𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏      ⟹       ( √ 𝒙𝒙

𝟏𝟏𝟏𝟏)
𝟐𝟐

 = (𝟏𝟏)𝟐𝟐  ⟹     𝒙𝒙
𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 ⟹     𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 

ر ر مربعي   حل المعادلة بتحليل الفرق بي 

بيعي  حل المعادلات بخاصية الجذر البر

𝐒𝐒 = {− 𝟏𝟏
𝟔𝟔   , 𝟏𝟏

𝟔𝟔  } 
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ر ← واحد موجب واحد سالب    ر ← نفتح قوسي  ر مربعي  𝒙𝒙𝟐𝟐اذكرك بالفرق بي  − 𝒚𝒚𝟐𝟐 = (𝒙𝒙 − 𝒚𝒚 )( 𝒙𝒙 + 𝒚𝒚 ) 

ي حل المعادلات ال : س         
ر   Rتية فر ر مربعي   باستعمال الفرق بي 

 
𝟑𝟑) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
(𝒙𝒙 + √𝟓𝟓)( 𝒙𝒙 − √𝟓𝟓 ) = 𝟎𝟎  
𝒙𝒙  اما  + √𝟓𝟓 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒙𝒙 = −√𝟓𝟓        
𝒙𝒙   او  − √𝟓𝟓 = 𝟎𝟎    ⟹    𝒙𝒙 = √𝟓𝟓   
𝐒𝐒 = {− √𝟓𝟓    , √𝟓𝟓  }  
 

 
𝟒𝟒) (𝒁𝒁 + 𝟏𝟏)𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  
(𝒁𝒁 + 𝟏𝟏 + 𝟔𝟔)( 𝒁𝒁 + 𝟏𝟏 − 𝟔𝟔 ) = 𝟎𝟎  
(𝒁𝒁 + 𝟕𝟕)( 𝒁𝒁 − 𝟓𝟓 ) = 𝟎𝟎 
𝒁𝒁  اما  + 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒁𝒁 = −𝟕𝟕        
𝒁𝒁   او  − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒁𝒁 = 𝟓𝟓   
𝐒𝐒 = {− 𝟕𝟕   , 𝟓𝟓  } 
 

𝟓𝟓) 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟏𝟏
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  

(𝒚𝒚 + 𝟏𝟏
𝟔𝟔) ( 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏

𝟔𝟔 ) = 𝟎𝟎  

𝒚𝒚  اما + 𝟏𝟏
𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒚𝒚 = − 𝟏𝟏

𝟔𝟔        

𝒚𝒚   او  − 𝟏𝟏
𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    ⟹   𝒚𝒚 = 𝟏𝟏

𝟔𝟔  
 

𝟏𝟏) 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟎𝟎  
 الحل إذا عند قوسين مساويات للصفر سوي اما  , او 

(𝟒𝟒 + 𝒚𝒚)(𝟒𝟒 − 𝒚𝒚) = 𝟎𝟎 
𝟒𝟒  اما  + 𝒚𝒚 = 𝟎𝟎    ⟹    𝒚𝒚 = −𝟒𝟒  
𝟒𝟒   او  − 𝒚𝒚 = 𝟎𝟎    ⟹    𝒚𝒚 = 𝟒𝟒  
𝐒𝐒 = {−𝟒𝟒  , 𝟒𝟒 }  
 

 
 

𝟐𝟐) 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎  
(𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟓𝟓)(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟓𝟓) = 𝟎𝟎 
𝟐𝟐𝟐𝟐  اما  + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎     
   𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝟓𝟓  ⟹   𝒙𝒙 = − 𝟓𝟓

𝟐𝟐   

𝟐𝟐𝟐𝟐   او  − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 ⟹  𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟓𝟓      ⟹   𝒙𝒙 = 𝟓𝟓
𝟐𝟐  

𝐒𝐒 = {− 𝟓𝟓𝟐𝟐  , 𝟓𝟓
𝟐𝟐 }  

 

  
ي  المعادلات  حل:س      

بيعي   Rالتالية فر بيعي خلي موجب سالب  وإذا باستعمال قاعدة الجذر البر  بالجذر البر
 

𝟔𝟔) 𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟕𝟕   
  𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟕𝟕

𝟑𝟑  

𝒚𝒚 = ±√𝟕𝟕
𝟑𝟑  

 𝒚𝒚 =  ± √𝟕𝟕
√𝟑𝟑

  

   𝑺𝑺 = { √𝟕𝟕
√𝟑𝟑

  , − √𝟕𝟕
√𝟑𝟑

  } 

𝟕𝟕) 𝟏𝟏𝟑𝟑 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐  

𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟑𝟑   

𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑
𝟐𝟐   ⟹     𝒚𝒚 = ±√𝟑𝟑

𝟐𝟐   

𝒚𝒚 =  ± √𝟑𝟑
√𝟐𝟐

  

𝑺𝑺 = { √𝟑𝟑
√𝟐𝟐

  , − √𝟑𝟑
√𝟐𝟐

  } 

𝟒𝟒) 𝒁𝒁𝟐𝟐 = 𝟗𝟗
𝟐𝟐𝟐𝟐    

 𝒁𝒁 =  ±√ 𝟗𝟗
𝟐𝟐𝟐𝟐    

  𝒁𝒁 =  ± 𝟑𝟑
𝟓𝟓   

  𝑺𝑺 = { 𝟑𝟑𝟓𝟓 , − 𝟑𝟑
𝟓𝟓 } 

𝟓𝟓) 𝟔𝟔𝒁𝒁𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎   
𝟔𝟔𝟔𝟔𝟐𝟐 = 𝟓𝟓  
𝒁𝒁𝟐𝟐 = 𝟓𝟓

𝟔𝟔  

𝒁𝒁 = ±√𝟓𝟓
𝟔𝟔   

⟹ 𝒁𝒁 =  ± √𝟓𝟓
√𝟔𝟔

   

𝑺𝑺 = { √𝟓𝟓
√𝟔𝟔

  , − √𝟓𝟓
√𝟔𝟔

  } 

𝟏𝟏) 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑𝟑𝟑   
  𝒚𝒚 =  ±√𝟑𝟑𝟑𝟑   
  𝒚𝒚 =  ±𝟔𝟔   
  𝑺𝑺 = { 𝟔𝟔 , −𝟔𝟔 } 
𝟐𝟐) 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 = 𝟎𝟎   
 𝒙𝒙𝟐𝟐 = −𝟖𝟖𝟖𝟖   
ي  مربعه  سالب  )

 ( لا  يوجد  عدد حقيقر
𝟑𝟑) 𝟒𝟒 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎   
𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐 = 𝟓𝟓  
𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟓𝟓

𝟒𝟒 

𝒙𝒙 = ±√𝟓𝟓
𝟒𝟒   ⟹ 𝒙𝒙 =  ± √𝟓𝟓

𝟐𝟐    

𝑺𝑺 = { √𝟓𝟓
𝟐𝟐   , − √𝟓𝟓

𝟐𝟐   } 

 
ر نتخلص من الجذر بيع الطرفي   الان سنأخذ امثلة إذا كانت المعادلة تحتوي عل جذر تربيعي فهنا ببر

𝟏𝟏) 𝟑𝟑 √𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 ⟹ √𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟑𝟑 ⟹ √𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 ⟹   (√𝒙𝒙)𝟐𝟐  = (𝟔𝟔)𝟐𝟐  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝟑𝟑  

𝟐𝟐) √𝒚𝒚 + 𝟖𝟖 = 𝟑𝟑 ⟹ (√𝒚𝒚 + 𝟖𝟖)𝟐𝟐 = (𝟑𝟑)𝟐𝟐 ⟹ 𝒚𝒚 + 𝟖𝟖 = 𝟗𝟗 ⟹ 𝒚𝒚 = 𝟗𝟗 − 𝟖𝟖 = 𝟏𝟏  
𝟑𝟑) √𝟓𝟓𝟓𝟓 = 𝟕𝟕  ⟹ (√𝟓𝟓𝟓𝟓)𝟐𝟐 = (𝟕𝟕)𝟐𝟐  ⟹ 𝟓𝟓𝟓𝟓 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 ⟹  𝒁𝒁 = 𝟒𝟒𝟒𝟒

𝟓𝟓    

𝟒𝟒) √ 𝒙𝒙
𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏      ⟹       ( √ 𝒙𝒙

𝟏𝟏𝟏𝟏)
𝟐𝟐

 = (𝟏𝟏)𝟐𝟐  ⟹     𝒙𝒙
𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 ⟹     𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 

ر ر مربعي   حل المعادلة بتحليل الفرق بي 

بيعي  حل المعادلات بخاصية الجذر البر

𝐒𝐒 = {− 𝟏𝟏
𝟔𝟔   , 𝟏𝟏

𝟔𝟔  } 
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ي 

ي قريب وبعيد فر
ب قريب فر  ناتج يطلع الاوسط  بعيد وشوفلا تنش التجربة تتأكد من الحد الاوسط اضر

3)  𝟐𝟐𝟐𝟐+ 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒁𝒁 + 𝟐𝟐𝒁𝒁𝟐𝟐 = 𝟎𝟎  
(𝟒𝟒 + 𝒁𝒁)(𝟓𝟓 + 𝟐𝟐𝟐𝟐) = 𝟎𝟎 
𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 =  الحد  الوسط  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟒𝟒  أما  + 𝐙𝐙 = 𝟎𝟎     ⟹     𝐙𝐙 = −𝟒𝟒      
𝟓𝟓  أو  + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹  𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝟓𝟓 ⟹ 𝐙𝐙 = − 𝟓𝟓

𝟐𝟐 

  𝑺𝑺 = { −𝟒𝟒 , − 𝟓𝟓𝟐𝟐 } 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟕𝟕𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎  
(𝒙𝒙 − 𝟒𝟒)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) = 𝟎𝟎                      
−𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 =  الحد  الوسط  𝟕𝟕𝟕𝟕−
𝒙𝒙  أما  − 𝟒𝟒 = 𝟎𝟎   ⟹     𝒙𝒙 = 𝟒𝟒     
𝐱𝐱  أو  − 𝟑𝟑 = 𝟎𝟎   ⟹     𝐱𝐱 = 𝟑𝟑    

 
  𝐒𝐒 = { 𝟒𝟒 , 𝟑𝟑 }   

4)  𝟑𝟑𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎  
(𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟓𝟓)(𝒚𝒚 − 𝟐𝟐) = 𝟎𝟎 
    −𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟓𝟓𝟓𝟓 =  الحد  الوسط  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏−

𝟑𝟑𝟑𝟑  أما  − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 ⟹  𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟓𝟓 ⟹ 𝐲𝐲 =  𝟓𝟓
𝟑𝟑     

𝐲𝐲  أو − 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   ⟹    𝐲𝐲 = 𝟐𝟐    
  𝑺𝑺 = { 𝟐𝟐 , 𝟓𝟓

𝟑𝟑 }   

𝟐𝟐)  𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚 + 𝟔𝟔 = 𝟎𝟎 
(𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟐𝟐)(𝒚𝒚 − 𝟑𝟑) = 𝟎𝟎   
   −𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 =  الحد  الوسط  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏−
𝟒𝟒𝟒𝟒  أما  − 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
      𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟐𝟐 ⟹ 𝐲𝐲 =  𝟐𝟐

𝟒𝟒 =  𝟏𝟏
𝟐𝟐     

𝐲𝐲  أو  − 𝟑𝟑 = 𝟎𝟎   
    𝐲𝐲 = 𝟑𝟑 ⟹   𝐒𝐒 = { 𝟑𝟑 , 𝟏𝟏

𝟐𝟐 }   
 

𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐    واجب حله بيدك + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 
 
 

   
 
  
  
  
  
  

   12ما العدد الذي مربعه يزيد عليه بمقدار   :1س
   2x,          مربــع العدد     xنفرض العدد : الحل

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏   
 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎   
( 𝒙𝒙 − 𝟒𝟒 )(  𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 ) = 𝟎𝟎  
 −𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = −𝒙𝒙 الحد  الوسط   
𝐱𝐱  أما  − 𝟒𝟒 = 𝟎𝟎   ⟹    𝐱𝐱 = 𝟒𝟒 
𝐱𝐱  أو  + 𝟑𝟑 = 𝟎𝟎   ⟹     𝐱𝐱 = −𝟑𝟑    

𝐒𝐒 = {−𝟑𝟑 , 𝟒𝟒 } 

   35ما العدد الذي مربعه يزيد عن ضعفه بمقدار  :2س
 2x, ضعف العدد  2x, مربــع العدد xنفرض العدد  : الحل 

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟑𝟑𝟑𝟑   
 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  
( 𝒙𝒙 − 𝟕𝟕 )(  𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 ) = 𝟎𝟎    
 −𝟕𝟕𝟕𝟕 + 𝟓𝟓𝟓𝟓 =    الحد  الوسط 𝟐𝟐𝟐𝟐−
𝐱𝐱  أما  − 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎   ⟹    𝐱𝐱 = 𝟕𝟕 
𝐱𝐱  أو  + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎   ⟹     𝐱𝐱 = −𝟓𝟓   
                                 𝐒𝐒 = { 𝟕𝟕 , −𝟓𝟓 }    

   45أمثال ال مربعه كان الناتج  4ما العدد الذي لو اضيف :3س
 

 4xالعدد أربــع أمثال ,   2x, مربــع العدد  xنفرض العدد 
𝑥𝑥2 + 4𝑥𝑥 = 45   
⟹   𝑥𝑥2 + 4𝑥𝑥 − 45 = 0  
   (𝒙𝒙 + 𝟗𝟗 )( 𝒙𝒙 − 𝟓𝟓) = 𝟎𝟎 
  𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟓𝟓𝟓𝟓 =    الحد  الوسط 𝟒𝟒𝟒𝟒+
𝐱𝐱  أما  + 𝟗𝟗 = 𝟎𝟎   ⟹    𝐱𝐱 = −𝟗𝟗 
𝐱𝐱  أو − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎   ⟹     𝐱𝐱 = 𝟓𝟓 
     𝐒𝐒 = { 𝟓𝟓 , −𝟗𝟗 } 

 
 
 
 
 
 

بمقدار    :4س       عرضها  عل  يزيد  طولها   2mسجادة 
 بعاد السجادة ؟  أما  482mومساحتها 

 
     xنفرض عرض السجادة 

   x+2وطول السجادة 
 مساحة السجادة  = الطول × العرض  

𝒙𝒙(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) = 𝟒𝟒𝟒𝟒  
⟹   𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟎𝟎  
   ( 𝒙𝒙 + 𝟖𝟖 )(  𝒙𝒙 − 𝟔𝟔 ) = 𝟎𝟎                  
𝐱𝐱  أما  + 𝟖𝟖 = 𝟎𝟎   ⟹    𝐱𝐱 =   يهمل 𝟖𝟖−
𝐱𝐱  أو − 𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    
⟹     𝐱𝐱 =     عرض السجادة    𝟔𝟔𝟔𝟔
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 = 𝟔𝟔 + 𝟐𝟐  = 𝟖𝟖𝒎𝒎 طول السجادة  

 

 1mمسبح يقل طوله عن ثلاثة أمثال عرضه بمقدار  :5س     
 بعاده  أجد  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝒎𝒎𝟐𝟐فاذا كانت مساحة المسبح  

 

 3x-1لذا طول المسبح          xنفرض عرض المسبح 
 = الطول × العرض  المسبحمساحة 

𝑥𝑥(3𝑥𝑥 − 1) = 140 
3𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥 = 140  
3𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥 − 140 = 0 
(x − 7)(3𝑥𝑥 + 20) = 0 
x اما  − 7 = 0 
𝑥𝑥 = 7 𝑚𝑚 عرض المسبح 
( طول المسبح ) = 𝑥𝑥 − 1 ⟹  𝟑𝟑(𝟕𝟕) − 𝟏𝟏3  

=  21 − 1 = 20𝑚𝑚 
3𝑥𝑥   او + 20 = 0 

3𝑥𝑥 = −20      ⟹    𝑥𝑥 = −𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑        تهمل   

عرضها    :6س ينقص  الشكل  مستطيلة  معدن  قطعة 
بعدا القطعة المعدنية    نع 2m بمقدار     إذا طولها . ما 

 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒎𝒎𝟐𝟐كانت مساحتها 
   xنفرض طول القطعة    المعدنية   
   x-2فيكون عرض القطعة  المعدنية  

 مساحة الملعب = الطول × العرض 
𝒙𝒙 ( 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 ) = 𝟐𝟐𝟐𝟐   
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎  
( 𝒙𝒙 − 𝟔𝟔 )( 𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 ) =  𝟎𝟎  
𝐱𝐱 اما  − 𝟔𝟔 =  𝟎𝟎 
𝐱𝐱 =   طول القطعة  المعدنية   𝟔𝟔
𝒙𝒙 −  عرض القطعة المعدنية 𝟐𝟐

= 𝟔𝟔 − 𝟐𝟐 = 𝟒𝟒𝟒𝟒   
𝐱𝐱 او  + 𝟒𝟒 =  𝟎𝟎 ⟹ 𝐱𝐱 =  تهمل  𝟒𝟒−

بيعية بالتجربة  حل المعادلات البر

−𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝒙𝒙  الحد الوسط   

−𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 =    الحد الوسط  𝟐𝟐𝟐𝟐−

 واجبات 

 

 

 

 
    

𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒃𝒃𝒃𝒃 + 𝒄𝒄 
= بيعي  للحد الأول) الجذر  البر ± بيعي  للحد الثالث     2( الجذر  البر

ي :  س                  
 بالمربــع الكامل  Rحل المعادلات التالية فر

  
  
  
  

  
ي المعادلة المقدار )مربــع نصف معامل  (3  منه  وأخلص اكو  رقم قسم عليه   𝒙𝒙𝟐𝟐يم  إذا   ( 2  الحرف بطرف والرقم بطرف الخر ( 1

 (  xنضيف ال طرفر
ر ونجد قيم  ( 5      يمنونبسط الطرف ال  3بعد الخطوة  مربعاً كاملاً يسر الذي أصبح نحلل الطرف ال (4 بيعي للطرفي     xنأخذ الجذر البر

 حل المعادلات التالية بطريقة اكمال المربــع  : س                  
 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎   
  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟏𝟏𝟏𝟏               
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟒𝟒 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟒𝟒    
 (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)𝟐𝟐 = بيعي  للطرفي      𝟏𝟏𝟏𝟏    بالجذر  البر
 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 =  ±𝟒𝟒    
𝒙𝒙 اما − 𝟐𝟐 =  𝟒𝟒  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 = 𝟔𝟔    
𝐱𝐱 او  − 𝟐𝟐 =  −𝟒𝟒  ⟹ 𝐱𝐱 = −𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 = −𝟐𝟐      

𝐒𝐒 = { 𝟔𝟔 , −𝟐𝟐 } 

𝟐𝟐)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟐𝟐𝟐𝟐               
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐    
 (𝒙𝒙 − 𝟓𝟓)𝟐𝟐 = بيعي  للطرفي    𝟒𝟒𝟒𝟒    بالجذر  البر
 𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 =  ±𝟕𝟕    
𝐱𝐱 اما − 𝟓𝟓 =  𝟕𝟕  ⟹ 𝐱𝐱 = 𝟕𝟕 + 𝟓𝟓 = 𝟏𝟏𝟏𝟏    
𝐱𝐱او  − 𝟓𝟓 =  −𝟕𝟕  ⟹ 𝐱𝐱 = −𝟕𝟕 + 𝟓𝟓 = −𝟐𝟐

 𝑺𝑺 = { 𝟏𝟏𝟏𝟏 , −𝟐𝟐 }  

 
 

 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏             𝟐𝟐)  𝟐𝟐𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟑𝟑 = 𝟑𝟑𝟑𝟑                  𝟑𝟑)  𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐√𝟑𝟑   =  𝒚𝒚 

  
 اكو معادلات منكدر نحلها بالطرق السابقة راح نحلها بطريقة القانون العام )الدستور(   •
ي  •

بيعية وكما يأبر  احفظ القانون العام ) الدستور (                                         ليجاد الجذور الحقيقية للمعادلة البر

𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒂𝒂𝒂𝒂
𝟐𝟐𝒂𝒂  

  : خطوات الحل 
 الشارةالمعادلة مامصفره .... صفرها انت بتحويل من طرف اليسر ال اليمن ولتنسه من تحول غب   إذا  (1
 مع اشارته   xالحد الخالي من   cمع اشارته     ,     xمعامل   x     b     ,2 معامل  a نكتب قيم المعاملات    (2
ي المتغب    (3  نعوض بالقانون العام ليجاد قيمبر

ي :  مثال               
  Rجد مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام فر

   

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
a = 1      ,       b =− 3       ,       c = − 5 

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐  

 𝒙𝒙 = −(−𝟑𝟑) ±  √(−𝟑𝟑)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)( −𝟓𝟓)
𝟐𝟐(𝟏𝟏)  

    =  𝟑𝟑 ±  √𝟗𝟗 + 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 =  𝟑𝟑 ±  √𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟐𝟐  

𝒙𝒙 اما  = 𝟑𝟑 +  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐     

𝒙𝒙 او  = 𝟑𝟑 −  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐    ⟹   𝑺𝑺 = {𝟑𝟑 +  √𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟐𝟐 , 𝟑𝟑 −  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 }     

 

 

 

𝟐𝟐)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
a = 1     ,        b =− 4       ,       c = − 5  

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐  

 𝒙𝒙 = −(−𝟒𝟒) ±  √(−𝟒𝟒)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)( −𝟓𝟓)
𝟐𝟐(𝟏𝟏)  

=  𝟒𝟒 ±  √𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 =  𝟒𝟒 ±  √𝟑𝟑𝟑𝟑

𝟐𝟐 =  𝟒𝟒 ± 𝟔𝟔
𝟐𝟐      

𝒙𝒙 اما = 𝟒𝟒 +  𝟔𝟔
𝟐𝟐  =  𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟐𝟐
 

= 𝟓𝟓 

𝒙𝒙 او  = 𝟒𝟒 −  𝟔𝟔
𝟐𝟐 =  −𝟐𝟐

𝟐𝟐 = −𝟏𝟏   ⟹     𝑺𝑺 = {𝟓𝟓, −𝟏𝟏}     
 

 
 

𝟑𝟑)  𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝒚𝒚 = 𝟔𝟔 
       𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 − 𝟔𝟔 = 𝟎𝟎                      aa  ==  44,,    bb  ==  88    ,,    cc  ==  −−  66  

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙 = −𝟖𝟖 ± √(𝟖𝟖)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟒𝟒)( −𝟔𝟔)

𝟐𝟐(𝟒𝟒) =  −𝟖𝟖 ±  √𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟗𝟗𝟗𝟗
𝟖𝟖 =  −𝟖𝟖 ± √𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟖𝟖  

𝒙𝒙 =  −𝟖𝟖 ± 𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟖𝟖   ⟹ 𝑺𝑺 = { −𝟖𝟖 + 𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟖𝟖         −𝟖𝟖 − 𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟖𝟖   } 

𝟏𝟏)  𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
 ( 2𝑥𝑥 + 5)2 = 0 
بيعي   للطرفي        بالجذر   البر
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 
𝟐𝟐𝟐𝟐 =  −𝟓𝟓  
 𝒙𝒙 =  − 𝟓𝟓𝟐𝟐 

𝟐𝟐)  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚 + 𝟏𝟏
𝟒𝟒 = 𝟎𝟎   

 (𝑦𝑦 − 1
2)

2
= 0   

بيعي  للطرفي        بالجذر  البر

𝒚𝒚 − 𝟏𝟏
𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝒚𝒚 =  𝟏𝟏

𝟐𝟐 

𝟑𝟑)  𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 √𝟑𝟑 𝒁𝒁 + 𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
 (√𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑)𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   

بيعي  للطرفي        بالجذر  البر

 
√𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎

𝟑𝟑𝟑𝟑 = √𝟑𝟑  ⟹ 𝒁𝒁 = √𝟑𝟑
𝟑𝟑  

 

  

بيعية بالمربــع الكامل                       حل المعادلات البر

 طريقة إكمال المربــع

 الدستور(            )بالقانون العام حل المعادلات

نضيف للطرفين مربع نصف 
مربع  2نصها  4يعني الx معامل 

  4هو  2

نضيف للطرفين مربع نصف 
مربع  5نصها  10يعنيx معامل 

 25هو  5
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 واجبات 

 

 

 

 
    

𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒃𝒃𝒃𝒃 + 𝒄𝒄 
= بيعي  للحد الأول) الجذر  البر ± بيعي  للحد الثالث     2( الجذر  البر

ي :  س                  
 بالمربــع الكامل  Rحل المعادلات التالية فر

  
  
  
  

  
ي المعادلة المقدار )مربــع نصف معامل  (3  منه  وأخلص اكو  رقم قسم عليه   𝒙𝒙𝟐𝟐يم  إذا   ( 2  الحرف بطرف والرقم بطرف الخر ( 1

 (  xنضيف ال طرفر
ر ونجد قيم  ( 5      يمنونبسط الطرف ال  3بعد الخطوة  مربعاً كاملاً يسر الذي أصبح نحلل الطرف ال (4 بيعي للطرفي     xنأخذ الجذر البر

 حل المعادلات التالية بطريقة اكمال المربــع  : س                  
 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎   
  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟏𝟏𝟏𝟏               
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟒𝟒 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟒𝟒    
 (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)𝟐𝟐 = بيعي  للطرفي      𝟏𝟏𝟏𝟏    بالجذر  البر
 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 =  ±𝟒𝟒    
𝒙𝒙 اما − 𝟐𝟐 =  𝟒𝟒  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 = 𝟔𝟔    
𝐱𝐱 او  − 𝟐𝟐 =  −𝟒𝟒  ⟹ 𝐱𝐱 = −𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 = −𝟐𝟐      

𝐒𝐒 = { 𝟔𝟔 , −𝟐𝟐 } 

𝟐𝟐)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟐𝟐𝟐𝟐               
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐    
 (𝒙𝒙 − 𝟓𝟓)𝟐𝟐 = بيعي  للطرفي    𝟒𝟒𝟒𝟒    بالجذر  البر
 𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 =  ±𝟕𝟕    
𝐱𝐱 اما − 𝟓𝟓 =  𝟕𝟕  ⟹ 𝐱𝐱 = 𝟕𝟕 + 𝟓𝟓 = 𝟏𝟏𝟏𝟏    
𝐱𝐱او  − 𝟓𝟓 =  −𝟕𝟕  ⟹ 𝐱𝐱 = −𝟕𝟕 + 𝟓𝟓 = −𝟐𝟐

 𝑺𝑺 = { 𝟏𝟏𝟏𝟏 , −𝟐𝟐 }  

 
 

 

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏             𝟐𝟐)  𝟐𝟐𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟑𝟑 = 𝟑𝟑𝟑𝟑                  𝟑𝟑)  𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟐𝟐√𝟑𝟑   =  𝒚𝒚 

  
 اكو معادلات منكدر نحلها بالطرق السابقة راح نحلها بطريقة القانون العام )الدستور(   •
ي  •

بيعية وكما يأبر  احفظ القانون العام ) الدستور (                                         ليجاد الجذور الحقيقية للمعادلة البر

𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒂𝒂𝒂𝒂
𝟐𝟐𝒂𝒂  

  : خطوات الحل 
 الشارةالمعادلة مامصفره .... صفرها انت بتحويل من طرف اليسر ال اليمن ولتنسه من تحول غب   إذا  (1
 مع اشارته   xالحد الخالي من   cمع اشارته     ,     xمعامل   x     b     ,2 معامل  a نكتب قيم المعاملات    (2
ي المتغب    (3  نعوض بالقانون العام ليجاد قيمبر

ي :  مثال               
  Rجد مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام فر

   

𝟏𝟏)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
a = 1      ,       b =− 3       ,       c = − 5 

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐  

 𝒙𝒙 = −(−𝟑𝟑) ±  √(−𝟑𝟑)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)( −𝟓𝟓)
𝟐𝟐(𝟏𝟏)  

    =  𝟑𝟑 ±  √𝟗𝟗 + 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 =  𝟑𝟑 ±  √𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟐𝟐  

𝒙𝒙 اما  = 𝟑𝟑 +  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐     

𝒙𝒙 او  = 𝟑𝟑 −  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐    ⟹   𝑺𝑺 = {𝟑𝟑 +  √𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟐𝟐 , 𝟑𝟑 −  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 }     

 

 

 

𝟐𝟐)  𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎  
a = 1     ,        b =− 4       ,       c = − 5  

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐  

 𝒙𝒙 = −(−𝟒𝟒) ±  √(−𝟒𝟒)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)( −𝟓𝟓)
𝟐𝟐(𝟏𝟏)  

=  𝟒𝟒 ±  √𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐 =  𝟒𝟒 ±  √𝟑𝟑𝟑𝟑

𝟐𝟐 =  𝟒𝟒 ± 𝟔𝟔
𝟐𝟐      

𝒙𝒙 اما = 𝟒𝟒 +  𝟔𝟔
𝟐𝟐  =  𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟐𝟐
 

= 𝟓𝟓 

𝒙𝒙 او  = 𝟒𝟒 −  𝟔𝟔
𝟐𝟐 =  −𝟐𝟐

𝟐𝟐 = −𝟏𝟏   ⟹     𝑺𝑺 = {𝟓𝟓, −𝟏𝟏}     
 

 
 

𝟑𝟑)  𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝒚𝒚 = 𝟔𝟔 
       𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 − 𝟔𝟔 = 𝟎𝟎                      aa  ==  44,,    bb  ==  88    ,,    cc  ==  −−  66  

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒙𝒙 = −𝟖𝟖 ± √(𝟖𝟖)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟒𝟒)( −𝟔𝟔)

𝟐𝟐(𝟒𝟒) =  −𝟖𝟖 ±  √𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟗𝟗𝟗𝟗
𝟖𝟖 =  −𝟖𝟖 ± √𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟖𝟖  

𝒙𝒙 =  −𝟖𝟖 ± 𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟖𝟖   ⟹ 𝑺𝑺 = { −𝟖𝟖 + 𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟖𝟖         −𝟖𝟖 − 𝟒𝟒 √𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟖𝟖   } 

𝟏𝟏)  𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
 ( 2𝑥𝑥 + 5)2 = 0 
بيعي   للطرفي        بالجذر   البر
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟓𝟓 = 𝟎𝟎 
𝟐𝟐𝟐𝟐 =  −𝟓𝟓  
 𝒙𝒙 =  − 𝟓𝟓𝟐𝟐 

𝟐𝟐)  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚 + 𝟏𝟏
𝟒𝟒 = 𝟎𝟎   

 (𝑦𝑦 − 1
2)

2
= 0   

بيعي  للطرفي        بالجذر  البر

𝒚𝒚 − 𝟏𝟏
𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝒚𝒚 =  𝟏𝟏

𝟐𝟐 

𝟑𝟑)  𝟑𝟑 − 𝟔𝟔 √𝟑𝟑 𝒁𝒁 + 𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
 (√𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑)𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   

بيعي  للطرفي        بالجذر  البر

 
√𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎

𝟑𝟑𝟑𝟑 = √𝟑𝟑  ⟹ 𝒁𝒁 = √𝟑𝟑
𝟑𝟑  

 

  

بيعية بالمربــع الكامل                       حل المعادلات البر

 طريقة إكمال المربــع

 الدستور(            )بالقانون العام حل المعادلات

نضيف للطرفين مربع نصف 
مربع  2نصها  4يعني الx معامل 

  4هو  2

نضيف للطرفين مربع نصف 
مربع  5نصها  10يعنيx معامل 

 25هو  5
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ر        ∆ =   4ac – 2bاحفظ قانون الممب 
ر   من يكلك حدد جذري معادلة نشوف ناتج ممب 

ي جذران حقيقيان نسبيان  . 1 ي جذران حقيقيان متساويان . 3 موجب ومربــع كامل يعبر  صفر يعن 
ر   . 2 ي جذران حقيقيان غب  نسبيي  ي  . 4 موجب وليس مربــع كامل يعبر

 (R = ∅سالب جذران غب  حقيقيي   )مجموعة الحل ف 

ي    اولًا،حدد جذري المعادلة  : س               
 كان ممكناً   إذا  Rثم جد مجموعة الحل فر

 

𝟏𝟏)  𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 
a = 2  ,  b = 3  ,  c = − 2 

∆ = 𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒   
∆ = (𝟑𝟑)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟐𝟐)(−𝟐𝟐) = 𝟗𝟗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟐𝟐𝟐𝟐  

ر   موجب مربــع كامل ونوع الجذران حقيقيان نسبيان الممب 

 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐  

= −𝟑𝟑 ±  √𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟐𝟐(𝟐𝟐) = −𝟑𝟑 ±  𝟓𝟓

𝟒𝟒  

𝒙𝒙 اما = −𝟑𝟑 + 𝟓𝟓
𝟒𝟒 = 𝟐𝟐

𝟒𝟒 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐

 
 

𝒙𝒙 او  = −𝟑𝟑 − 𝟓𝟓
𝟒𝟒 = −𝟖𝟖

𝟒𝟒 = −𝟐𝟐         
 

 
           𝑺𝑺 = {−𝟐𝟐, 𝟏𝟏

𝟐𝟐} 

𝟐𝟐) 𝒛𝒛𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒛𝒛 − 𝟗𝟗 = 𝟎𝟎 
a = 1  ,  b = −4  ,  c = − 9 

∆ = 𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒂𝒂𝒂𝒂   
∆ = (−𝟒𝟒)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)(−𝟗𝟗) = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟓𝟓𝟓𝟓  

ر موجب  ليس مربــع كامل  ونوع الجذران حقيقيان غب  نسبيان    الممب 

𝒛𝒛 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝒂𝒂𝒂𝒂
𝟐𝟐𝒂𝒂 = −(−𝟒𝟒) ±  √𝟓𝟓𝟓𝟓

𝟐𝟐(𝟏𝟏) = 𝟒𝟒 ±  √𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟐𝟐  

𝒛𝒛 اما  = 𝟒𝟒 + √𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟐𝟐

 

𝒛𝒛    او  = 𝟒𝟒 − √𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟐𝟐  

    

 

 

 

 

   𝑺𝑺 = {𝟒𝟒 + √𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟐𝟐 , 𝟒𝟒 − √𝟓𝟓𝟓𝟓

𝟐𝟐 } 

 

𝟒𝟒) 𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝒁𝒁 = −𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝒁𝒁𝟐𝟐 + 𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎    ⟹     𝒂𝒂 =  𝟏𝟏  , 𝒃𝒃 =  𝟖𝟖  , 𝒄𝒄 =  𝟏𝟏𝟏𝟏 
∆ = 𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒   
∆ = (𝟖𝟖)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)(𝟏𝟏𝟏𝟏) = 𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟎𝟎  

ي واحد(  
ر يساوي صفر ونوع الجذران حقيقيان متساويان )لها جذر حقيقر  مقدار الممب 

 𝒁𝒁 = −𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝟖𝟖 ±  √𝟎𝟎

𝟐𝟐(𝟏𝟏) = −𝟖𝟖 
𝟐𝟐 =  𝑺𝑺 = {−𝟒𝟒} 

 واجبات 
𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 + 𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟐𝟐 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒚𝒚 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟎𝟎 

𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = −𝟖𝟖𝟖𝟖 

  
ي تجعل جذري المعادلة   Kما قيمة الثابت : س  البر

( k + 1 ) x + 4 = 0 – 2x  ر ؟  متساويي 
 

ر   : الحل  ر =   إذا يكون جذري المعادلة متساويي     0كان الممب 
a = 1  ,  b = − ( k + 1)  ,  c = 4 
𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟎𝟎   
[ −(𝒌𝒌 + 𝟏𝟏)]𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)(𝟒𝟒) = 𝟎𝟎  
⟹  (𝒌𝒌 + 𝟏𝟏)𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎  
(k + 1)2 = بيعي  للطرفي     16    باخذ  الجذر  البر
k + 1 = ±4 
𝒌𝒌 اما  + 𝟏𝟏 = 𝟒𝟒 ⟹ 𝒌𝒌 = 𝟒𝟒 − 𝟏𝟏 = 𝟑𝟑  
𝒌𝒌 او + 𝟏𝟏 = −𝟒𝟒 ⟹ 
𝒌𝒌 = −𝟒𝟒 − 𝟏𝟏 = −𝟓𝟓     

 

 
 
 

ي تجعل جذري المعادلة Kما قيمة الثابت  : س   البر
+25= ( K − 5 ) y 24y    ر ؟  متساويي 

 

ر   : الحل  ر =   إذا يكون جذري المعادلة متساويي     0كان الممب 
𝟒𝟒𝒚𝒚𝟐𝟐 − ( 𝑲𝑲 −  𝟓𝟓 )𝒚𝒚 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
a = 4     ,    b = − ( k − 5) ,   c = 25 
𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟎𝟎   
[ −(𝒌𝒌 − 𝟓𝟓)]𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟒𝟒)(𝟐𝟐𝟐𝟐) = 𝟎𝟎  
(𝒌𝒌 + 𝟓𝟓)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟎𝟎  
(𝒌𝒌 − 𝟓𝟓)𝟐𝟐 = بيعي  للطرفي     𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒    بأخذ  الجذر  البر
𝒌𝒌 − 𝟓𝟓 = ±𝟐𝟐𝟐𝟐 
𝒌𝒌 اما  − 𝟓𝟓 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 ⟹ 𝒌𝒌 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟓𝟓 = 𝟐𝟐𝟐𝟐  
𝐤𝐤 او − 𝟓𝟓 = −𝟐𝟐𝟐𝟐 ⟹ 
𝐤𝐤 = −𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟓𝟓 = −𝟏𝟏𝟏𝟏     

 

 
 
 

ي تجعل جذري  K ما قيمة الثابت :س ر  x + 49 = 0 2x ( K + 6 ) − المعادلةالبر  ؟    متساويي 
ي تجعل جذري المعادلة K ما قيمة الثابت: س ر   y 2y ( K − 6 ) = 36 +4 البر  ؟  متساويي 
ي تجعل جذري المعادلة K ما قيمة الثابت: س ر  y 2y ( K − 2 ) = 25 + البر  ؟ متساويي 
ي تجعل جذري المعادلة K ما قيمة الثابت تمهيدي 2019 :س ر  x +36 = 0 2x ( K + 2 ) −  البر  ؟  متساويي 
ي تجعل جذري المعادلة K ما قيمة الثابت :س ر  z 2z ( K + 4 ) =  16+ البر  ؟  متساويي 

𝟑𝟑) 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 
𝒂𝒂 =  𝟏𝟏  , 𝒃𝒃 =  −𝟐𝟐  , 𝒄𝒄 =  𝟏𝟏𝟏𝟏                    ∆ = 𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒   
∆ = (−𝟐𝟐)𝟐𝟐 − 𝟒𝟒(𝟏𝟏)(𝟏𝟏𝟏𝟏) = 𝟒𝟒 − 𝟒𝟒𝟒𝟒 = −𝟑𝟑𝟑𝟑      

                              R      ي
ر سالب لذلك المعادلة ليس لها حل  فر مقدار الممب   

ر                                                         الممب 

ر Kايجاد المجهول   من قانون الممب 

  
 

 تية جد مجموعة الحل للمعادلة ال : مثال              
 

𝟐𝟐)  𝟓𝟓𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 = 𝒙𝒙𝟐𝟐

𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 
 ساوية تكدر تختضهم   تمقامات م

𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏    
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎   
(𝒙𝒙 − 𝟕𝟕)(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) = 𝟎𝟎 
𝒙𝒙 اما  − 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟕𝟕  
𝒙𝒙  او    + 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝒙𝒙 = −𝟐𝟐 → 𝑺𝑺 = {−2,7} 

𝟏𝟏)  𝟓𝟓𝒙𝒙
𝟑𝟑 = 𝟑𝟑

𝟓𝟓𝒙𝒙 
ر   ي الوسطي 

ر فر  الطرفي 
𝟓𝟓𝟓𝟓(𝟓𝟓𝟓𝟓) = 𝟑𝟑(𝟑𝟑) ⟹ 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟗𝟗   
𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐 بيعي  للطرفي            باخذ  الجذر البر

𝒙𝒙 = ± 𝟑𝟑
𝟓𝟓   ⟹ 𝑺𝑺 = {𝟑𝟑

𝟓𝟓 , −𝟑𝟑
𝟓𝟓 } 

𝟒𝟒) 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟐𝟐

𝟑𝟑 
ب ب   للتخلص من المقام    3xراح نضر

𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟐𝟐

𝟑𝟑 } . 𝟑𝟑𝟑𝟑  

𝟑𝟑𝟑𝟑(𝟓𝟓𝟓𝟓) + 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐
𝟑𝟑𝟑𝟑 ) = 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝟐𝟐

𝟑𝟑 )  
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 =  صفر المعادلة 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 =  تجربة  𝟎𝟎
(𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟐𝟐)(𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏) = 𝟎𝟎 

𝟓𝟓𝒙𝒙 اما  − 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝟓𝟓𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐
𝟓𝟓 

𝟑𝟑𝒙𝒙  او  + 𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝟑𝟑𝒙𝒙 = −𝟏𝟏 ⟹ 𝒙𝒙 = − 𝟏𝟏
𝟑𝟑 

𝑺𝑺 = { 25 , −1
3 } 

𝟑𝟑) 𝒙𝒙
𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝟒𝟒

𝟑𝟑 + 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗 

ر   ر مربعي   فرق بي 
𝒙𝒙

𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟑𝟑 + 𝒙𝒙 =  𝟏𝟏𝟏𝟏

( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)  }  . (𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) 
𝒙𝒙(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) + 𝟒𝟒𝟒𝟒( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 
𝟓𝟓𝟓𝟓𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎  
( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 )(𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟔𝟔) = 𝟎𝟎  
𝒙𝒙 اما − 𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑  
𝟓𝟓𝒙𝒙  او  + 𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    
𝟓𝟓𝒙𝒙 = −𝟔𝟔 ⟹ 𝒙𝒙 = − 𝟔𝟔

𝟓𝟓 

𝑺𝑺 = { 𝟑𝟑 , −𝟔𝟔
𝟓𝟓 } 

𝟓𝟓)  𝟒𝟒
𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟏𝟏
𝒙𝒙 

𝟒𝟒
𝟔𝟔𝟔𝟔𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟏𝟏
𝒙𝒙 }  .  𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 ⇒   𝟒𝟒 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟔𝟔𝟔𝟔   

 

 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟒𝟒 = 𝟓𝟓] ÷ 𝟐𝟐 ⇒ 𝒙𝒙𝟐𝟐-3x+2=5 
(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏) = 𝟓𝟓 
𝒙𝒙 اما − 𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 ⇒ 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 
𝒙𝒙 أو − 𝟏𝟏 = 𝟓𝟓 ⇒ 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏 ⟹ 𝑺𝑺 = { 𝟐𝟐 , 𝟏𝟏 } 

𝟔𝟔)  𝟗𝟗𝒙𝒙+𝟐𝟐𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟐𝟐 = ر 𝟏𝟏 ي الوسطي 

ر فر              الطرفي 
𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏)(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) = 𝟎𝟎     
𝒙𝒙 اما   − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 ⟹    𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  
𝒙𝒙  او + 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹    𝒙𝒙 = −𝟐𝟐 

 واجبات 

𝒚𝒚 − 𝟓𝟓
𝒚𝒚 + 𝟓𝟓 − 𝒚𝒚 + 𝟓𝟓

𝒚𝒚 − 𝟓𝟓 = 𝟖𝟖𝟖𝟖
𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 

𝟑𝟑
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 − 𝟐𝟐

𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 
 

 

ر      60kmراد راكب دراجة قطع مسافة  أ  إذا   : رياضة ر مدينتي   Aبي 
, B      10بسرعة معينة ولو زادت شعته بمقدارkm /h   لتمكن من

ول جد قطع هذه المسافة بزمن يقل ساعة واحدة عن الزمن ال
 ولاً أشعته 

 

𝒗𝒗السرعة الثانية   𝒗𝒗نفرض السرعة   :الحل  +  𝟏𝟏𝟏𝟏    
ي = الزمن ال

 1ول ـــ الزمن الثابر
المسافة 
السسرعة 

=   الزمن

 

𝟔𝟔𝟔𝟔
𝒗𝒗 − 𝟔𝟔𝟔𝟔

𝒗𝒗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 }  × 𝑽𝑽 ( 𝑽𝑽 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) 

𝟔𝟔𝟔𝟔 ( 𝑽𝑽 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) − 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝑽𝑽𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝑽𝑽 

𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝑽𝑽𝟐𝟐  + 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝑽𝑽  
𝑽𝑽𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝑽𝑽 − 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟎𝟎 

 ( 𝑽𝑽 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 )(𝑽𝑽 − 𝟐𝟐𝟐𝟐) = 𝟎𝟎 

𝑽𝑽   اما + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎   ⟹ 𝑽𝑽 =   يهمل    𝟑𝟑𝟑𝟑−

𝑽𝑽   او  − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   ⟹ 𝑽𝑽 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒌𝒌𝒌𝒌 / 𝒉𝒉  سرعته اولا    
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 تية جد مجموعة الحل للمعادلة ال : مثال              
 

𝟐𝟐)  𝟓𝟓𝒙𝒙 + 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 = 𝒙𝒙𝟐𝟐

𝒙𝒙 − 𝟓𝟓 
 ساوية تكدر تختضهم   تمقامات م

𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏    
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎   
(𝒙𝒙 − 𝟕𝟕)(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) = 𝟎𝟎 
𝒙𝒙 اما  − 𝟕𝟕 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟕𝟕  
𝒙𝒙  او    + 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝒙𝒙 = −𝟐𝟐 → 𝑺𝑺 = {−2,7} 

𝟏𝟏)  𝟓𝟓𝒙𝒙
𝟑𝟑 = 𝟑𝟑

𝟓𝟓𝒙𝒙 
ر   ي الوسطي 

ر فر  الطرفي 
𝟓𝟓𝟓𝟓(𝟓𝟓𝟓𝟓) = 𝟑𝟑(𝟑𝟑) ⟹ 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟗𝟗   
𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟗𝟗

𝟐𝟐𝟐𝟐 بيعي  للطرفي            باخذ  الجذر البر

𝒙𝒙 = ± 𝟑𝟑
𝟓𝟓   ⟹ 𝑺𝑺 = {𝟑𝟑

𝟓𝟓 , −𝟑𝟑
𝟓𝟓 } 

𝟒𝟒) 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟐𝟐

𝟑𝟑 
ب ب   للتخلص من المقام    3xراح نضر

𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐
𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟐𝟐

𝟑𝟑 } . 𝟑𝟑𝟑𝟑  

𝟑𝟑𝟑𝟑(𝟓𝟓𝟓𝟓) + 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐
𝟑𝟑𝟑𝟑 ) = 𝟑𝟑𝟑𝟑 (𝟐𝟐

𝟑𝟑 )  
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 =  صفر المعادلة 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 =  تجربة  𝟎𝟎
(𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟐𝟐)(𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏) = 𝟎𝟎 

𝟓𝟓𝒙𝒙 اما  − 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝟓𝟓𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐
𝟓𝟓 

𝟑𝟑𝒙𝒙  او  + 𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 ⟹ 𝟑𝟑𝒙𝒙 = −𝟏𝟏 ⟹ 𝒙𝒙 = − 𝟏𝟏
𝟑𝟑 

𝑺𝑺 = { 25 , −1
3 } 

𝟑𝟑) 𝒙𝒙
𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝟒𝟒

𝟑𝟑 + 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗 

ر   ر مربعي   فرق بي 
𝒙𝒙

𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟑𝟑 + 𝒙𝒙 =  𝟏𝟏𝟏𝟏

( 𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)  }  . (𝒙𝒙 + 𝟑𝟑)( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) 
𝒙𝒙(𝒙𝒙 + 𝟑𝟑) + 𝟒𝟒𝟒𝟒( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) = 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 
𝟓𝟓𝟓𝟓𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝟗𝟗 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎  
( 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 )(𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟔𝟔) = 𝟎𝟎  
𝒙𝒙 اما − 𝟑𝟑 = 𝟎𝟎  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑  
𝟓𝟓𝒙𝒙  او  + 𝟔𝟔 = 𝟎𝟎    
𝟓𝟓𝒙𝒙 = −𝟔𝟔 ⟹ 𝒙𝒙 = − 𝟔𝟔

𝟓𝟓 

𝑺𝑺 = { 𝟑𝟑 , −𝟔𝟔
𝟓𝟓 } 

𝟓𝟓)  𝟒𝟒
𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟏𝟏
𝒙𝒙 

𝟒𝟒
𝟔𝟔𝟔𝟔𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟏𝟏
𝒙𝒙 }  .  𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 ⇒   𝟒𝟒 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟔𝟔𝟔𝟔   

 

 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟒𝟒 = 𝟓𝟓] ÷ 𝟐𝟐 ⇒ 𝒙𝒙𝟐𝟐-3x+2=5 
(𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)(𝒙𝒙 − 𝟏𝟏) = 𝟓𝟓 
𝒙𝒙 اما − 𝟐𝟐 = 𝟓𝟓 ⇒ 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 
𝒙𝒙 أو − 𝟏𝟏 = 𝟓𝟓 ⇒ 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏 ⟹ 𝑺𝑺 = { 𝟐𝟐 , 𝟏𝟏 } 

𝟔𝟔)  𝟗𝟗𝒙𝒙+𝟐𝟐𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟐𝟐 = ر 𝟏𝟏 ي الوسطي 

ر فر              الطرفي 
𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟗𝟗𝟗𝟗 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟗𝟗𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   
( 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏𝟏𝟏)(𝒙𝒙 + 𝟐𝟐) = 𝟎𝟎     
𝒙𝒙 اما   − 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟎𝟎 ⟹    𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  
𝒙𝒙  او + 𝟐𝟐 = 𝟎𝟎 ⟹    𝒙𝒙 = −𝟐𝟐 

 واجبات 

𝒚𝒚 − 𝟓𝟓
𝒚𝒚 + 𝟓𝟓 − 𝒚𝒚 + 𝟓𝟓

𝒚𝒚 − 𝟓𝟓 = 𝟖𝟖𝟖𝟖
𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 

𝟑𝟑
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 − 𝟐𝟐

𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 
 

 

ر      60kmراد راكب دراجة قطع مسافة  أ  إذا   : رياضة ر مدينتي   Aبي 
, B      10بسرعة معينة ولو زادت شعته بمقدارkm /h   لتمكن من

ول جد قطع هذه المسافة بزمن يقل ساعة واحدة عن الزمن ال
 ولاً أشعته 

 

𝒗𝒗السرعة الثانية   𝒗𝒗نفرض السرعة   :الحل  +  𝟏𝟏𝟏𝟏    
ي = الزمن ال

 1ول ـــ الزمن الثابر
المسافة 
السسرعة 

=   الزمن

 

𝟔𝟔𝟔𝟔
𝒗𝒗 − 𝟔𝟔𝟔𝟔

𝒗𝒗 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 }  × 𝑽𝑽 ( 𝑽𝑽 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) 

𝟔𝟔𝟔𝟔 ( 𝑽𝑽 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 ) − 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝑽𝑽𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝑽𝑽 

𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 + 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 − 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝑽𝑽𝟐𝟐  + 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝑽𝑽  
𝑽𝑽𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 𝑽𝑽 − 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔 = 𝟎𝟎 

 ( 𝑽𝑽 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 )(𝑽𝑽 − 𝟐𝟐𝟐𝟐) = 𝟎𝟎 

𝑽𝑽   اما + 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟎𝟎   ⟹ 𝑽𝑽 =   يهمل    𝟑𝟑𝟑𝟑−

𝑽𝑽   او  − 𝟐𝟐𝟐𝟐 = 𝟎𝟎   ⟹ 𝑽𝑽 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 𝒌𝒌𝒌𝒌 / 𝒉𝒉  سرعته اولا    
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 دالة تربيعية دالة خطية
𝑦𝑦هنا تربيع مثل  xاس  y = x + 5اس المتغب  واحد  مثل  = 𝑥𝑥2 

ي مستقيم 
ي المستوى الاحداب 

ي لو  الشكل فر
ي المستوى الاحداث 

 ⋂لو  ⋃الشكل ف 
ي الحدود بطرف ال  yاعزل   (1خطوات الحل 

 خر ... بطرف وبافر
ي السؤال راح تطلع عندك xخذ قيم  أسوي جدول و ( 2

    ( x , y )صب  نقطة تو   yقيم    من عندك وعوضها بالدالة الموجودة فر
 

ي  xقيم  (1
ر كلش كافر بيعية اخذ خمس قيم وهي      xقيم  (2   للدالة الخطية اخذ قيمتي   - 2,   -1,  0,  1,  2للدالة البر

 

ي وماذا تلاحظ ؟    :مثال        
ي المستوي الاحداب 

 مثل المعادلات التالية فر
1-  y  − 3x + 5 = 0   ⟹   y = 3x −5 
 

xx yy  ==  33xx  ––  55   ((  xx  ,,  yy  )) 
00 3 ( 0) − 5 = 0 − 5 = − 5  ( 0 , −5 ) 
33 3 (3) − 5 = 9 − 5 = 4  ( 3 , 4 ) 

               
   0المستقيم يقطع محور السينات والصادات ولا يمر بنقطة الاصل 

 
2- y = 1 – 3x  

x y =1– 3x   ( x , y ) 
0 1−3 ( 0) = 1 − 0 = 1  ( 0 , 1 ) 
1 1−3 (1) = 1− 3 = −2 ( 1 , −2 ) 

 
 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الاصل   
 

 x{=    2, − 1, − 0,  2,  1قيم }  نأخذ حيث   ⋂او ⋃للجدول هو ينعمل جدول ويكون التمثيل البيان التربيعية لتمثيل المعادلة   
 

  2y = − xمثل المعادلة   مثال :         
 

  الحل :      
 
 
 
 
 
 
 
 

 

    2y = 2x – 5مثل المعادلة     مثال :       
xx  yy  ==  22xx22  ––  55  yy  ((  xx  ,,  yy  ))  
11  2( 1)2 −5 = 2−5  −3 ( 1 , −3 ) 
22  2( 2)2 −5 = 8−5 3 ( 2 , 3) 
00  2( 0)2 −5 = 0−5 −5 ( 0 , −5) 
−−11  2(−1)2 −5 = 2−5 −3 ( −1 , −3) 
−−22  2(−2)2 −5 = 8−5 3 (− 2 , 3) 

     
               2y = 2x مثل المعادلة     مثال :      

x y = 2x2 y  (x , y  ) 
1 2 ( 1)2 2 ( 1 , 2 ) 
2 2 ( 2)2 8 ( 2 , 8) 
0 2 ( 0)2 0 ( 0 , 0) 

−1 2 (−1)2 2 ( −1 , 2) 
−2 2 (−2)2 8 (− 2 , 8) 

x y =– x2 y ( x , y ) 
1 − ( 1)2  -1 ( 1 , -1 )  
2 − ( 2)2 -4 ( 1 ,- 4)  
0 − ( 0)2 -0 ( 0 , 0) 

−1 − ( −1)2 -1 ( −1 , -1) 
−2 − (−2)2 -4 (− 1 , -4) 

ررسسمم  االلددوواالل  --االلففصصلل  االلررااببعع       

YY  

XX  

  مملالاححظظةة 

 

 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝑿𝑿𝟐𝟐 − 𝑿𝑿𝟏𝟏  

 :  حالات الميل
 تزداد yعل قيم المستقيم للأ  ⟵⟵الميل الموجب  •
   تتناقص yسفل قيم المستقيم للأ  ⟵⟵     الميل سالب •

 

 ثابتة  yالمستقيم يوازي محور السينات وقيم  ⟵⟵      الميل  صفر  •
ي   هالميل مقام • صفر يعبر

عدد 
صفر 
 ثابتة  xالمستقيم يوازي المحور الصادي وقيم  ⟵⟵ 

 

 

ر , هل الميل موجب:س               و غب  معرف ثم حدد اتجاه حركته أ   او صفر  او سالب جد ميل المستقيم المار بالنقطتي 
 

1) (−𝟐𝟐  , −𝟐𝟐)  , ( −𝟒𝟒 , 𝟏𝟏 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐−, 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 − (−𝟐𝟐)

−𝟒𝟒 − (−𝟐𝟐)  =  𝟏𝟏 + 𝟐𝟐
−𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 =  − 𝟑𝟑

𝟐𝟐   

( عند التحريك من اليسار الى  الأسفل) المستقيم نحو  سالبالميل 
 تتناقص yاليمي   قيم 

2)   (𝟒𝟒  , 𝟑𝟑)  , ( 𝟒𝟒 , − 𝟑𝟑 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟑𝟑 − 𝟑𝟑

𝟒𝟒 − 𝟒𝟒 =  −𝟔𝟔
𝟎𝟎   

 ثابتة xالميل غب  معرف المستقيم شاقولي يوازي محور الصادات قيم 

3)      (−𝟒𝟒  , 𝟒𝟒)  , ( 𝟐𝟐 , −𝟓𝟓 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟓𝟓 − 𝟒𝟒

𝟐𝟐 − (−𝟒𝟒) =  −𝟗𝟗
𝟔𝟔 =  − 𝟑𝟑

𝟐𝟐   
 تتناقص yسالب  ) المستقيم نحو الاسفل( عند التحريك من اليسار ال اليمي   قيم 

4)     (−𝟔𝟔  , −𝟏𝟏)  , ( −𝟐𝟐 , − 𝟏𝟏 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟏𝟏 − (−𝟏𝟏)

−𝟐𝟐 − (−𝟔𝟔) =  𝟎𝟎
𝟒𝟒 = 𝟎𝟎  

ي ( يوازي محور السينات قيم  
 ثابتة yالميل صفر ) المستقيم افقر

  
ي طلع  • ي يعبر     ( x , 0 )صب  عندك نقطة تو     y = 0وعوض  xايجاد المقطع السيبر
ي طلع  •     ( y , 0 )صب  عندك نقطة تو    x = 0وعوض  yايجاد المقطع الصادي يعبر

 
 

ي والصادي للمستقيم :مثال                  x +5y = 153                     جد المقطع السيبر
 

 :الحل       
 المقطع الصادي المقطع السيني 

3x + 5y = 15   المعادلة 
y = 0 ⟹⟹ 3x + 5 (0) = 15 
3x = 15  
𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟓𝟓  
 نقطة التقاطع مع محور السينات هي :   ( 0 , 5 )

3x + 5y = 15   المعادلة 
x = 0 ⟹⟹ 3 (0) + 5y = 15 
5y = 15  
𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓 = 𝟑𝟑  
 نقطة التقاطع مع محور الصادات هي :  ( 3 , 0 )

5x = y – 8 
  المقطع الصادي  المقطع السيني

5x = y − 8        المعادلة 
y = 0  ⟹⟹ 5x = 0 − 8 
5x = − 8  

𝒙𝒙 = − 𝟖𝟖
𝟓𝟓 

(− 𝟖𝟖
𝟓𝟓 ,  نقطة التقاطع مع محور السينات هي    ( 𝟎𝟎

5x = y − 8     المعادلة 
x = 0 ⟹⟹   5(0) = y − 8 
0 = y − 8  
y = 8   
   نقطة التقاطع مع محور الصادات هي       ( 8 , 0)

 

  
  
  

احفظ القانون                              ميل المستقيم   
 ختبار الفصلا

ي والصادي  المقطع السيبر

هــــــــانتب ي شلون     (  4,  3)     (       ,   2,  1شلون              مثل عندك                        )       انتبه يمعود : النقاط لازم تسميهم يعبر
 

                                                                                                                                                                             1y   1X                2y    2X         

ي اقلب الميل وغب  اشاراته  إذا شفت كلمة عمودي على المستقيم يعن 
 

  مملالاححظظةة
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 دالة تربيعية دالة خطية
𝑦𝑦هنا تربيع مثل  xاس  y = x + 5اس المتغب  واحد  مثل  = 𝑥𝑥2 

ي مستقيم 
ي المستوى الاحداب 

ي لو  الشكل فر
ي المستوى الاحداث 

 ⋂لو  ⋃الشكل ف 
ي الحدود بطرف ال  yاعزل   (1خطوات الحل 

 خر ... بطرف وبافر
ي السؤال راح تطلع عندك xخذ قيم  أسوي جدول و ( 2

    ( x , y )صب  نقطة تو   yقيم    من عندك وعوضها بالدالة الموجودة فر
 

ي  xقيم  (1
ر كلش كافر بيعية اخذ خمس قيم وهي      xقيم  (2   للدالة الخطية اخذ قيمتي   - 2,   -1,  0,  1,  2للدالة البر

 

ي وماذا تلاحظ ؟    :مثال        
ي المستوي الاحداب 

 مثل المعادلات التالية فر
1-  y  − 3x + 5 = 0   ⟹   y = 3x −5 
 

xx yy  ==  33xx  ––  55   ((  xx  ,,  yy  )) 
00 3 ( 0) − 5 = 0 − 5 = − 5  ( 0 , −5 ) 
33 3 (3) − 5 = 9 − 5 = 4  ( 3 , 4 ) 

               
   0المستقيم يقطع محور السينات والصادات ولا يمر بنقطة الاصل 

 
2- y = 1 – 3x  

x y =1– 3x   ( x , y ) 
0 1−3 ( 0) = 1 − 0 = 1  ( 0 , 1 ) 
1 1−3 (1) = 1− 3 = −2 ( 1 , −2 ) 

 
 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الاصل   
 

 x{=    2, − 1, − 0,  2,  1قيم }  نأخذ حيث   ⋂او ⋃للجدول هو ينعمل جدول ويكون التمثيل البيان التربيعية لتمثيل المعادلة   
 

  2y = − xمثل المعادلة   مثال :         
 

  الحل :      
 
 
 
 
 
 
 
 

 

    2y = 2x – 5مثل المعادلة     مثال :       
xx  yy  ==  22xx22  ––  55  yy  ((  xx  ,,  yy  ))  
11  2( 1)2 −5 = 2−5  −3 ( 1 , −3 ) 
22  2( 2)2 −5 = 8−5 3 ( 2 , 3) 
00  2( 0)2 −5 = 0−5 −5 ( 0 , −5) 
−−11  2(−1)2 −5 = 2−5 −3 ( −1 , −3) 
−−22  2(−2)2 −5 = 8−5 3 (− 2 , 3) 

     
               2y = 2x مثل المعادلة     مثال :      

x y = 2x2 y  (x , y  ) 
1 2 ( 1)2 2 ( 1 , 2 ) 
2 2 ( 2)2 8 ( 2 , 8) 
0 2 ( 0)2 0 ( 0 , 0) 

−1 2 (−1)2 2 ( −1 , 2) 
−2 2 (−2)2 8 (− 2 , 8) 

x y =– x2 y ( x , y ) 
1 − ( 1)2  -1 ( 1 , -1 )  
2 − ( 2)2 -4 ( 1 ,- 4)  
0 − ( 0)2 -0 ( 0 , 0) 

−1 − ( −1)2 -1 ( −1 , -1) 
−2 − (−2)2 -4 (− 1 , -4) 

ررسسمم  االلددوواالل  --االلففصصلل  االلررااببعع       

YY  

XX  

  مملالاححظظةة 

 

 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝑿𝑿𝟐𝟐 − 𝑿𝑿𝟏𝟏  

 :  حالات الميل
 تزداد yعل قيم المستقيم للأ  ⟵⟵الميل الموجب  •
   تتناقص yسفل قيم المستقيم للأ  ⟵⟵     الميل سالب •

 

 ثابتة  yالمستقيم يوازي محور السينات وقيم  ⟵⟵      الميل  صفر  •
ي   هالميل مقام • صفر يعبر

عدد 
صفر 
 ثابتة  xالمستقيم يوازي المحور الصادي وقيم  ⟵⟵ 

 

 

ر , هل الميل موجب:س               و غب  معرف ثم حدد اتجاه حركته أ   او صفر  او سالب جد ميل المستقيم المار بالنقطتي 
 

1) (−𝟐𝟐  , −𝟐𝟐)  , ( −𝟒𝟒 , 𝟏𝟏 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐−, 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = 𝟏𝟏 − (−𝟐𝟐)

−𝟒𝟒 − (−𝟐𝟐)  =  𝟏𝟏 + 𝟐𝟐
−𝟒𝟒 + 𝟐𝟐 =  − 𝟑𝟑

𝟐𝟐   

( عند التحريك من اليسار الى  الأسفل) المستقيم نحو  سالبالميل 
 تتناقص yاليمي   قيم 

2)   (𝟒𝟒  , 𝟑𝟑)  , ( 𝟒𝟒 , − 𝟑𝟑 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟑𝟑 − 𝟑𝟑

𝟒𝟒 − 𝟒𝟒 =  −𝟔𝟔
𝟎𝟎   

 ثابتة xالميل غب  معرف المستقيم شاقولي يوازي محور الصادات قيم 

3)      (−𝟒𝟒  , 𝟒𝟒)  , ( 𝟐𝟐 , −𝟓𝟓 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟓𝟓 − 𝟒𝟒

𝟐𝟐 − (−𝟒𝟒) =  −𝟗𝟗
𝟔𝟔 =  − 𝟑𝟑

𝟐𝟐   
 تتناقص yسالب  ) المستقيم نحو الاسفل( عند التحريك من اليسار ال اليمي   قيم 

4)     (−𝟔𝟔  , −𝟏𝟏)  , ( −𝟐𝟐 , − 𝟏𝟏 ) 
         ( 𝒙𝒙𝟏𝟏 , 𝒚𝒚𝟏𝟏) ,    ( 𝒙𝒙𝟐𝟐 , 𝒚𝒚𝟐𝟐 ) 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟏𝟏 − (−𝟏𝟏)

−𝟐𝟐 − (−𝟔𝟔) =  𝟎𝟎
𝟒𝟒 = 𝟎𝟎  

ي ( يوازي محور السينات قيم  
 ثابتة yالميل صفر ) المستقيم افقر

  
ي طلع  • ي يعبر     ( x , 0 )صب  عندك نقطة تو     y = 0وعوض  xايجاد المقطع السيبر
ي طلع  •     ( y , 0 )صب  عندك نقطة تو    x = 0وعوض  yايجاد المقطع الصادي يعبر

 
 

ي والصادي للمستقيم :مثال                  x +5y = 153                     جد المقطع السيبر
 

 :الحل       
 المقطع الصادي المقطع السيني 

3x + 5y = 15   المعادلة 
y = 0 ⟹⟹ 3x + 5 (0) = 15 
3x = 15  
𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟑𝟑 = 𝟓𝟓  
 نقطة التقاطع مع محور السينات هي :   ( 0 , 5 )

3x + 5y = 15   المعادلة 
x = 0 ⟹⟹ 3 (0) + 5y = 15 
5y = 15  
𝒚𝒚 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓 = 𝟑𝟑  
 نقطة التقاطع مع محور الصادات هي :  ( 3 , 0 )

5x = y – 8 
  المقطع الصادي  المقطع السيني

5x = y − 8        المعادلة 
y = 0  ⟹⟹ 5x = 0 − 8 
5x = − 8  

𝒙𝒙 = − 𝟖𝟖
𝟓𝟓 

(− 𝟖𝟖
𝟓𝟓 ,  نقطة التقاطع مع محور السينات هي    ( 𝟎𝟎

5x = y − 8     المعادلة 
x = 0 ⟹⟹   5(0) = y − 8 
0 = y − 8  
y = 8   
   نقطة التقاطع مع محور الصادات هي       ( 8 , 0)

 

  
  
  

احفظ القانون                              ميل المستقيم   
 ختبار الفصلا

ي والصادي  المقطع السيبر

هــــــــانتب ي شلون     (  4,  3)     (       ,   2,  1شلون              مثل عندك                        )       انتبه يمعود : النقاط لازم تسميهم يعبر
 

                                                                                                                                                                             1y   1X                2y    2X         

ي اقلب الميل وغب  اشاراته  إذا شفت كلمة عمودي على المستقيم يعن 
 

  مملالاححظظةة
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 الحالة الاولى : 
ر طبق هذا القانوننا   طاك نقطتي 

 الحالة الثانية :
 طاك نقطة وميل طبق هذا القانوننا 

𝒚𝒚 − 𝒚𝒚𝟏𝟏 
𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟏𝟏

= 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏 
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏

 ) 1x –= m ( x  1y –y  
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

      
) (  العمودي عل المستقيم المار  4  ,3 -)   Cجد معادلة المستقيم المار بالنقطة : س                   ر    (0,2( )2, -3بالنقطتي 

 

𝒎𝒎 = 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟑𝟑 − 𝟐𝟐

𝟐𝟐 − 𝟎𝟎 =  −𝟓𝟓
𝟐𝟐  

𝒚𝒚 − 𝒚𝒚𝟏𝟏 = 𝒎𝒎(𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟏𝟏)    
𝒚𝒚 − (−𝟒𝟒) = 𝟐𝟐

𝟓𝟓 (𝒙𝒙 − 𝟑𝟑) ⟹ {𝒚𝒚 + 𝟒𝟒 = 𝟐𝟐
𝟓𝟓 (𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)} 𝐱𝐱𝟓𝟓 

{ 𝟓𝟓𝟓𝟓 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 }   ÷ 𝟓𝟓 

𝒚𝒚 = 𝟐𝟐
𝟓𝟓 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝟐𝟐

𝟓𝟓   معادلة  المستقيم 
 

𝟐𝟐−     وميله (3 ,1-) بالنقطة يمر مستقيم: س          
𝟓𝟓   معادلته جد     

 
 
    
 
 
 
 
 
 
  

 
 
 

 استعمل معادلة الميل والمقطع لكل مستقيم لتحديد ميله ومقطعه   :س                 
 

1 -  y = x  
y = 1x +  0  
 
y = mx  + k  
m = 1 , k = 0  

 

2 -  2x + 3y = 6  
3y = −2x + 6 } ÷ 3  
y = −𝟐𝟐

𝟑𝟑 x +  2  
 
y = mx  +    k  
m = −𝟐𝟐

𝟑𝟑  , k = 2 

  

ر   : س   جد معادلة المستقيم الذي يمر بالنقطتي 
 

(−𝟑𝟑  , 𝟏𝟏) , ( 𝟐𝟐 , −𝟏𝟏 ) 
 

𝒚𝒚 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = 𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏  
𝒚𝒚 − 𝟏𝟏

𝒙𝒙 − (−𝟑𝟑) =  −𝟏𝟏 − 𝟏𝟏
𝟐𝟐 − (−𝟑𝟑)  

 𝒚𝒚 − 𝟏𝟏
𝒙𝒙 + 𝟑𝟑 = −𝟐𝟐

𝟓𝟓 ي  الوسطي    
   الطرفي    ف 

𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟓𝟓 = −𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟔𝟔 
𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 = −𝟔𝟔 + 𝟓𝟓  
𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 =   معادلة  المستقيم𝟏𝟏−

بالنقطة  :س   المار  المستقيم  معادلة     C ( 5 , 3 )جد 
ر   والموازي للمستقيم المار بالنقطتي 

 

 𝑨𝑨 (𝟒𝟒  , 𝟓𝟓)  , 𝑩𝑩( 𝟐𝟐 , −𝟑𝟑 ) 

𝒎𝒎 = 𝒚𝒚𝟐𝟐 −  𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏 = −𝟑𝟑 − 𝟓𝟓

𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 =  −𝟖𝟖
−𝟐𝟐 = 𝟒𝟒  

𝒚𝒚 − 𝒚𝒚𝟏𝟏 = 𝒎𝒎(𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟏𝟏)    
𝒚𝒚 − 𝟑𝟑 = 𝟒𝟒(𝒙𝒙 − 𝟓𝟓)    
𝒚𝒚 − 𝟑𝟑 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 
𝒚𝒚 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟑𝟑 
𝒚𝒚 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 −   معادلة  المستقيم 𝟏𝟏𝟏𝟏

 معادلة المستقيم

= 𝒎𝒎      يعني اقلب الميل وغير اشارته  المستقيمان متعامدان ∵∵ 𝟐𝟐
𝟓𝟓    

 ((  xx11  ,,  yy11  ))    

 المقطع   –بالمقارنة معادلة الميل 
 المقطع   –بالمقارنة معادلة الميل 

  مملالاححظظةة y = m x + kانطاك مقطع وميل طبق هذا القانون      

  
قيمة  :س المار   aجد  المستقيم  ميل  تجعل  ي  البر

ر  𝟏𝟏−(  يساوي   a,  2, ) (( 1 , 6بالنقطتي 
𝟒𝟒 

 

 الحل : 
𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏
  

−𝟏𝟏
𝟒𝟒 =  𝟏𝟏 − 𝟐𝟐

𝟔𝟔 − 𝒂𝒂  
−𝟏𝟏
𝟒𝟒 = −𝟏𝟏

𝟔𝟔 − 𝒂𝒂 ي  الوسطي            
      الطرفي    ف 

−𝟔𝟔 + 𝒂𝒂 = −𝟒𝟒 ⟹  𝒂𝒂 = −𝟒𝟒 + 𝟔𝟔 = 𝟐𝟐  

ي  aجد قيمة : س  ر  تجعلالبر  ميل المستقيم المار بالنقطتي 
 ( 3 , 1 )   ( ,-4  ,a )   عمودي عل المستقيم الذي ميله− 𝟏𝟏

𝟓𝟓 
 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏

 
𝟓𝟓
𝟏𝟏 =  −𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

𝒂𝒂 − 𝟑𝟑 ⟹ 𝟓𝟓 =  −𝟓𝟓
𝒂𝒂 − 𝟑𝟑    

 

𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 =  −𝟓𝟓 ⟹ 𝟓𝟓𝟓𝟓 =  −𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟓𝟓𝟓𝟓 =   بالقسمة عل 5      𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟓𝟓 =  𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓                               𝒂𝒂 = 𝟐𝟐  
 

 

  
 عندك مثلث قائم الزاوية   إذا: النسب المثلثية 

 

𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 =  المقابل 
 الوتر

 

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 =  المجاور  
 الوتر

 

𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 =  المقابل 
 المجاور 

 

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 = 𝟏𝟏
𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 = الوتر 

 المقابل
 

𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 = 𝟏𝟏
𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄    = الوتر 

  المجاور 
 

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 = 𝟏𝟏
𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 = المجاور  

 المقابل
 

 
   2=  ( AB) 2( AC)  (BC ) +2اوكي ضلعي  سمي حلال المشاكل ☜  عندك ضلع مجهول شلون تضف  عندك قانون فيثاغورس إذا 

 

 θمن الشكل المجاور جد قيم النسب المثلثية الثلاث للزاوية  :   مثال       
 

(AC)2 = (AB)2  + (BC)2   هنة فيثاغورس   مبر
(5)2 =  (AB)2  + (4)2    →→    25 =  ( AB)2  + 16 
(AB)2  = 25 – 16 = 9  ⟹⟹  AB = √𝟗𝟗  = 3cm 
 

𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 =  المقابل 
 الوتر

=  𝟑𝟑
𝟓𝟓   ,    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 =  المجاور  

 الوتر
=  𝟒𝟒

𝟓𝟓  , 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 =  المقابل 
 المجاور 

=  𝟑𝟑
𝟒𝟒 

 
ي  ABCالمثلث  :مثال      

A = 𝟏𝟏𝟏𝟏كانت   إذا  Bالقائم الزاوية فر
𝟖𝟖  tan  فجدi) sin A   ii)  cos A    

𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭 𝑨𝑨 =  𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟖𝟖 = المقابل 

المجاور 
 

( AC)2 =  ( AB)2  + ( BC)2   هنة فيثاغورس   مبر
( AC)2  = ( 8)2 +( 15)2  = 64 + 225 = 289  
  AC = √𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  = 17  

𝒊𝒊) 𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 𝑨𝑨 =  المقابل 
الوتر 

=  𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏   ,             𝒊𝒊𝒊𝒊)  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 =  المجاور  

 الوتر
=  𝟖𝟖

𝟏𝟏𝟏𝟏   

 

ي  :مثال       
cos A = √𝟑𝟑كانت   إذا  Bمثلث قائم الزاوية فر

    i) secA      ii) csc A     iii) cot A   فجد   𝟏𝟏𝟏𝟏√

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝑨𝑨 =  √𝟑𝟑
√𝟏𝟏𝟏𝟏

= المجاور  
الوتر

 

( AC)2 =  ( AB)2  + ( BC)2   هنة فيثاغورس   مبر
(√𝟏𝟏𝟏𝟏)𝟐𝟐   =  ( √𝟑𝟑)𝟐𝟐 + ( 𝑩𝑩𝑩𝑩)𝟐𝟐  ⟹  𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟑𝟑 + (𝑩𝑩𝑩𝑩)𝟐𝟐    
  (𝑩𝑩𝑩𝑩)𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟑𝟑 = 𝟖𝟖 ⟹ 𝑩𝑩𝑩𝑩 = √𝟖𝟖 

 

𝒊𝒊)  𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝑨𝑨 =  𝟏𝟏 
𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝐀𝐀 =  √𝟏𝟏𝟏𝟏

√𝟑𝟑
   𝒊𝒊𝒊𝒊) csc A = √𝟏𝟏𝟏𝟏

√𝟖𝟖  𝒊𝒊𝒊𝒊𝒊𝒊) 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝑨𝑨 =  √𝟑𝟑
√𝟖𝟖

 

 أسئلة تحتوي عل مجهول

 حفظ  النسب المثلثية

 المجاور

 المقابل

 الوتر

 انتبه إذا الزاوية هنا  

 المقابل

 المجاور

 الوتر

 انتبه إذا الزاوية هنا 

A 

C 
B 

ي اقلب الميل وغب  اشارته    كلمة عمودي يعبر
 

((xx11  ,,  yy11  ))  ((xx22  ,,  yy22  ))  
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قيمة  :س المار   aجد  المستقيم  ميل  تجعل  ي  البر

ر  𝟏𝟏−(  يساوي   a,  2, ) (( 1 , 6بالنقطتي 
𝟒𝟒 

 

 الحل : 
𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏
  

−𝟏𝟏
𝟒𝟒 =  𝟏𝟏 − 𝟐𝟐

𝟔𝟔 − 𝒂𝒂  
−𝟏𝟏
𝟒𝟒 = −𝟏𝟏

𝟔𝟔 − 𝒂𝒂 ي  الوسطي            
      الطرفي    ف 

−𝟔𝟔 + 𝒂𝒂 = −𝟒𝟒 ⟹  𝒂𝒂 = −𝟒𝟒 + 𝟔𝟔 = 𝟐𝟐  

ي  aجد قيمة : س  ر  تجعلالبر  ميل المستقيم المار بالنقطتي 
 ( 3 , 1 )   ( ,-4  ,a )   عمودي عل المستقيم الذي ميله− 𝟏𝟏

𝟓𝟓 
 

𝒎𝒎 =  𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙𝟏𝟏

 
𝟓𝟓
𝟏𝟏 =  −𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

𝒂𝒂 − 𝟑𝟑 ⟹ 𝟓𝟓 =  −𝟓𝟓
𝒂𝒂 − 𝟑𝟑    

 

𝟓𝟓𝟓𝟓 − 𝟏𝟏𝟏𝟏 =  −𝟓𝟓 ⟹ 𝟓𝟓𝟓𝟓 =  −𝟓𝟓 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟓𝟓𝟓𝟓 =   بالقسمة عل 5      𝟏𝟏𝟏𝟏 
𝟓𝟓𝟓𝟓
𝟓𝟓 =  𝟏𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟓                               𝒂𝒂 = 𝟐𝟐  
 

 

  
 عندك مثلث قائم الزاوية   إذا: النسب المثلثية 

 

𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 =  المقابل 
 الوتر

 

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 =  المجاور  
 الوتر

 

𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 =  المقابل 
 المجاور 

 

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 = 𝟏𝟏
𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 = الوتر 

 المقابل
 

𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 = 𝟏𝟏
𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄    = الوتر 

  المجاور 
 

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 = 𝟏𝟏
𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 = المجاور  

 المقابل
 

 
   2=  ( AB) 2( AC)  (BC ) +2اوكي ضلعي  سمي حلال المشاكل ☜  عندك ضلع مجهول شلون تضف  عندك قانون فيثاغورس إذا 

 

 θمن الشكل المجاور جد قيم النسب المثلثية الثلاث للزاوية  :   مثال       
 

(AC)2 = (AB)2  + (BC)2   هنة فيثاغورس   مبر
(5)2 =  (AB)2  + (4)2    →→    25 =  ( AB)2  + 16 
(AB)2  = 25 – 16 = 9  ⟹⟹  AB = √𝟗𝟗  = 3cm 
 

𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 =  المقابل 
 الوتر

=  𝟑𝟑
𝟓𝟓   ,    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 =  المجاور  

 الوتر
=  𝟒𝟒

𝟓𝟓  , 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 =  المقابل 
 المجاور 

=  𝟑𝟑
𝟒𝟒 

 
ي  ABCالمثلث  :مثال      

A = 𝟏𝟏𝟏𝟏كانت   إذا  Bالقائم الزاوية فر
𝟖𝟖  tan  فجدi) sin A   ii)  cos A    

𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭 𝑨𝑨 =  𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟖𝟖 = المقابل 

المجاور 
 

( AC)2 =  ( AB)2  + ( BC)2   هنة فيثاغورس   مبر
( AC)2  = ( 8)2 +( 15)2  = 64 + 225 = 289  
  AC = √𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  = 17  

𝒊𝒊) 𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺𝑺 𝑨𝑨 =  المقابل 
الوتر 

=  𝟏𝟏𝟏𝟏
𝟏𝟏𝟏𝟏   ,             𝒊𝒊𝒊𝒊)  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 =  المجاور  

 الوتر
=  𝟖𝟖

𝟏𝟏𝟏𝟏   

 

ي  :مثال       
cos A = √𝟑𝟑كانت   إذا  Bمثلث قائم الزاوية فر

    i) secA      ii) csc A     iii) cot A   فجد   𝟏𝟏𝟏𝟏√

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝑨𝑨 =  √𝟑𝟑
√𝟏𝟏𝟏𝟏

= المجاور  
الوتر

 

( AC)2 =  ( AB)2  + ( BC)2   هنة فيثاغورس   مبر
(√𝟏𝟏𝟏𝟏)𝟐𝟐   =  ( √𝟑𝟑)𝟐𝟐 + ( 𝑩𝑩𝑩𝑩)𝟐𝟐  ⟹  𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟑𝟑 + (𝑩𝑩𝑩𝑩)𝟐𝟐    
  (𝑩𝑩𝑩𝑩)𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 − 𝟑𝟑 = 𝟖𝟖 ⟹ 𝑩𝑩𝑩𝑩 = √𝟖𝟖 

 

𝒊𝒊)  𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝑨𝑨 =  𝟏𝟏 
𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝐀𝐀 =  √𝟏𝟏𝟏𝟏

√𝟑𝟑
   𝒊𝒊𝒊𝒊) csc A = √𝟏𝟏𝟏𝟏

√𝟖𝟖  𝒊𝒊𝒊𝒊𝒊𝒊) 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝑨𝑨 =  √𝟑𝟑
√𝟖𝟖

 

 أسئلة تحتوي عل مجهول

 حفظ  النسب المثلثية

 المجاور

 المقابل

 الوتر

 انتبه إذا الزاوية هنا  

 المقابل

 المجاور

 الوتر

 انتبه إذا الزاوية هنا 

A 

C 
B 

ي اقلب الميل وغب  اشارته    كلمة عمودي يعبر
 

((xx11  ,,  yy11  ))  ((xx22  ,,  yy22  ))  
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 30 60 45 90 0 

Sin 𝟏𝟏
𝟐𝟐 √𝟑𝟑

𝟐𝟐  
𝟏𝟏

√𝟐𝟐
 1 0 

Cos √𝟑𝟑
𝟐𝟐  

𝟏𝟏
𝟐𝟐 

𝟏𝟏
√𝟐𝟐

 0 1 

tan 
𝟏𝟏

√𝟑𝟑
غب    1 𝟑𝟑√ 

 0 معرف 

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 اثبت ان  :ثال م       𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° = 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟗𝟗𝟗𝟗° 
     ازم انت حافظ الجدول يله تشتغل:    الحل       

الطرف  الايسر  = 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° 
= ( √𝟑𝟑

𝟐𝟐 ) ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 ) +  ( 𝟏𝟏𝟐𝟐) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐) =  𝟑𝟑

𝟒𝟒 + 𝟏𝟏
𝟒𝟒 =  𝟒𝟒

𝟒𝟒 = 𝟏𝟏= sin 90°      الطرف الايمن 
 الطرف الايمن = الطرف الايسر 

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜)  :    ما يلي اثبت   : س       𝟑𝟑𝟑𝟑° − 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟒𝟒𝟒𝟒°) (𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟒𝟒𝟒𝟒°) = −𝟓𝟓
𝟒𝟒 

(𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° −𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟒𝟒𝟒𝟒°)(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔° )       (𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° − 𝟏𝟏
𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔°)(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝟏𝟏

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄° ) 

( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 − 𝟏𝟏

𝟏𝟏
√𝟐𝟐

) ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝟏𝟏
√𝟐𝟐

)     =    ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 − √𝟐𝟐) ( √𝟑𝟑

𝟐𝟐 + √𝟐𝟐) =  ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 )

𝟐𝟐
−  ( √𝟐𝟐)𝟐𝟐 = 𝟑𝟑

𝟒𝟒 − 𝟐𝟐 = 𝟑𝟑−𝟖𝟖
𝟒𝟒 =  −𝟓𝟓

𝟒𝟒   الطرف  الايمن

°𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜−𝟏𝟏√ اثبت ان   : س      
𝟐𝟐 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟑𝟑𝟑𝟑° 

 

𝟏𝟏√الطرف  الايسر  − 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜°
𝟐𝟐 = √𝟏𝟏 − 𝟏𝟏

𝟐𝟐
𝟐𝟐 = √

𝟐𝟐 − 𝟏𝟏
𝟐𝟐
𝟐𝟐   =    √𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝟏𝟏
𝟐𝟐 =  √𝟏𝟏

𝟒𝟒 =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  

°𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 الطرف  الا يمن  =  𝟏𝟏
𝟐𝟐 الطرف  الايسر    =  ∴ الطرف  الايمن

      جد القيمة العددية للمقدار  :مثال       
 
(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) (𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) − (𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕°)(𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑°) + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 𝟗𝟗𝟗𝟗°   
(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) ( 𝟏𝟏

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝟒𝟒𝟒𝟒°) − (𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕°)( 𝟏𝟏
𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝟑𝟑𝟑𝟑°) + 𝟐𝟐 ( 𝟏𝟏

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝟗𝟗𝟗𝟗°)  

= ( 𝟏𝟏
√𝟐𝟐

) ( 𝟏𝟏
𝟏𝟏

√𝟐𝟐
) − ( √𝟑𝟑) ( 𝟏𝟏

𝟏𝟏
√𝟑𝟑

) + 𝟐𝟐 (𝟏𝟏
𝟏𝟏) = ( 𝟏𝟏

√𝟐𝟐
)( √𝟐𝟐) − ( √𝟑𝟑) ( √𝟑𝟑) + 𝟐𝟐 (𝟏𝟏) ⟹  𝟏𝟏 −  𝟑𝟑 +  𝟐𝟐 =  𝟎𝟎  

 :  اثبت ان : واجب                                                         
𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝟔𝟔𝟔𝟔°   

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔°   = 𝟒𝟒
√𝟑𝟑

 
 

من قاعدتها ونظر    m12وقف رجل امام بناية وعل بعدس:
 جد ارتفاع البناية  °30ال قمة البناية بزاوية  مقدارها 

  h=   ةارتفاع البناي  نفرض: الحل 

𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭 𝟑𝟑𝟑𝟑° =  المقابل 
المجاور 

 

𝟏𝟏
√𝟑𝟑

= 𝒉𝒉
𝟏𝟏𝟏𝟏  ⟹ √𝟑𝟑𝒉𝒉 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  

 𝒉𝒉 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
√𝟑𝟑

 𝒎𝒎   ارتفاع  البناية  

كان الخيط    رض اذا عن سطح ال   m  𝟑𝟑√3طائرة  ورقية ارتفاعها      :س
 رض جد طول الخيط ؟ °مع ال60المتصل بها يصنع زاوية مقدارها  

 

  xيط = خنفرض طول الالحل : 

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° = المقابل 
الوتر

 

√𝟑𝟑
𝟐𝟐 =  𝟑𝟑 √𝟑𝟑

𝒙𝒙  ⟹ √𝟑𝟑 𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 √𝟑𝟑 

𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 √𝟑𝟑
√𝟑𝟑

⟹ 𝒙𝒙 =    طول الخيط  𝟔𝟔

قدرها    :س بزاوية  السب   لتمرين  مائل  ي 
رياضر جهاز  °  30عمل 

الجهاز يرتفع     ا مرض  عن سطح ال  1.5mفاذا كان طرف 
 طول حزام الجهاز ؟  

  xنفرض طول الحزام = الحل : 

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° = المقابل 
الوتر

 

𝟏𝟏
𝟐𝟐 =  𝟏𝟏. 𝟓𝟓

𝒙𝒙   

𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 ( 𝟏𝟏. 𝟓𝟓 ) =   طول الحزام  𝟑𝟑𝟑𝟑

لج عل    :س ر ي موقع للبر
  500mالتلال كان ارتفاع التلة الرئيسية    أحد فر

لج ؟  ما طول سطح° 60رض وزاوية ميلها عن مستوى ال ر  البر

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟔𝟔𝟔𝟔° = المجاور  
الوتر

 

𝟏𝟏
𝟐𝟐 =  𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓

𝒙𝒙  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 ( 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓)
=  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒎𝒎   لج    طول السطح البر 

 

 الزاوية المثلثية الخاصة

xx  𝟑𝟑 √𝟑𝟑 

6600°°  

(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) (𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) − (𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝟔𝟔𝟔𝟔°)(𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑°) + 𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝟗𝟗𝟗𝟗° 

 

 
 
  

 
 
 

 
 
 

 
 

  
𝑷𝑷قانون محيط المضلع المنتظم  = 𝒏𝒏 × 𝒍𝒍                        قانون مساحة المضلع المنتظم    𝑨𝑨 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝑳𝑳 × 𝑯𝑯 × 𝒏𝒏 
n  ، ي عدد الاضلاع ي طول الضلع ،   Lيعبر  العامد   Hيعبر
 

جد محيط ومساحة الشكل السداشي المنتظم طول   :1س
 3mوطول العامد  4mضلعه

𝑷𝑷 = 𝒏𝒏 × 𝒍𝒍 
𝑷𝑷 = 𝟔𝟔 × 𝟒𝟒 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  
𝑨𝑨 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝑳𝑳 × 𝑯𝑯 × 𝒏𝒏  

𝑨𝑨 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝟒𝟒 × 𝟑𝟑 × 𝟔𝟔 = 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒎𝒎𝟐𝟐   

الشكل   :  2س من  المنتظم  المضلع  ومحيط  مساحة  جد 
ي 

 : البر

 هنا من الشكل نعرف : الحل 
𝒏𝒏 = 𝟔𝟔    , 𝑳𝑳 = 𝟑𝟑    , 𝑯𝑯 = 𝟐𝟐   
𝑷𝑷 = 𝒏𝒏 × 𝒍𝒍 
𝑷𝑷 = 𝟔𝟔 × 𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  
𝑨𝑨 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝑳𝑳 × 𝑯𝑯 × 𝒏𝒏  

𝑨𝑨 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝟑𝟑 × 𝟐𝟐 × 𝟔𝟔 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒎𝒎𝟐𝟐 

  
ي الرموز  المخروط الهرم 

 معابر

𝑳𝑳𝑳𝑳ية  بالمساحة الجان = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 

𝑻𝑻𝑻𝑻المساحة الكلية   = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 + 𝒃𝒃 

=Vحجم للهرم   𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒃𝒃 × 𝒉𝒉 

𝒍𝒍𝒍𝒍 = 𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅   المساحة  الجانبية   
𝑻𝑻𝑻𝑻المساحة الكلية   = 𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅 + 𝝅𝝅𝒓𝒓𝟐𝟐 

=حجم المخروط   𝟏𝟏
𝟑𝟑  𝝅𝝅𝒓𝒓𝟐𝟐 × 𝒉𝒉 V 

P  محيط القاعدة 
b مساحة القاعدة 
r  نصف القطر 
h   ارتفاع 

 𝓵𝓵  الارتفاع( ) ي  او مولد المخروط  الجانبر

ي   :1س                   3cmمربعة طول ضلعها  وقاعدته 8cmجد المساحة الجانبية والمساحة الكلية لهرم منتظم ارتفاعه الجانبر

𝑳𝑳𝑳𝑳ية بالمساحة الجان   = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 

𝑳𝑳𝑳𝑳 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 ×  𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟖𝟖 = 𝟒𝟒𝟒𝟒𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 

𝑻𝑻𝑻𝑻المساحة الكلية  = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 + 𝒃𝒃 

𝑻𝑻𝑻𝑻 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟗𝟗 = 𝟓𝟓𝟓𝟓𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 
 

 استخدم الشكل المجاور وجد المساحة الجانبية والمساحة الكلية والحجم  :س                  

𝑙𝑙𝑙𝑙 = 𝜋𝜋𝜋𝜋ℓ   المساحة الجانبية 
𝑙𝑙𝑙𝑙 = 𝜋𝜋 (3)(5) 
      = 15𝜋𝜋𝑐𝑐𝑐𝑐2  

𝑇𝑇𝑇𝑇المساحة الكلية    =
𝜋𝜋𝜋𝜋ℓ + 𝜋𝜋𝑟𝑟2 
𝑇𝑇𝑇𝑇 = 15𝜋𝜋 + 𝜋𝜋(3)2 
𝑇𝑇𝑇𝑇 = 15𝜋𝜋 + 9𝜋𝜋     
       = 24𝜋𝜋𝑐𝑐𝑐𝑐2  

=Vحجم المخروط   1
3  𝜋𝜋𝑟𝑟2 × ℎ 

𝑉𝑉 = 1
3  𝜋𝜋(3)2 × 4 

𝑉𝑉 = 1
3  𝜋𝜋 (9) × 4 = 12𝜋𝜋𝑐𝑐𝑐𝑐3 

  
  
  
  

االلههننددسسةة  ووااللققييااسس  --  االلففصصلل  االلخخااممسس     
المضلعات المنتظمة                

 الزاوية المثلثية الخاصة

 الهرم والمخروط  

3cm 

2cm
 

 محيط قاعدة المربع 
𝑷𝑷 =  𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 

 مساحة المربع 
𝒃𝒃 =  𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑 =  𝟗𝟗𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 

 ختبار الفصلا



27

 

  
 30 60 45 90 0 

Sin 𝟏𝟏
𝟐𝟐 √𝟑𝟑

𝟐𝟐  
𝟏𝟏

√𝟐𝟐
 1 0 

Cos √𝟑𝟑
𝟐𝟐  

𝟏𝟏
𝟐𝟐 

𝟏𝟏
√𝟐𝟐

 0 1 

tan 
𝟏𝟏

√𝟑𝟑
غب    1 𝟑𝟑√ 

 0 معرف 

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 اثبت ان  :ثال م       𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° = 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟗𝟗𝟗𝟗° 
     ازم انت حافظ الجدول يله تشتغل:    الحل       

الطرف  الايسر  = 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° 
= ( √𝟑𝟑

𝟐𝟐 ) ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 ) +  ( 𝟏𝟏𝟐𝟐) ( 𝟏𝟏𝟐𝟐) =  𝟑𝟑

𝟒𝟒 + 𝟏𝟏
𝟒𝟒 =  𝟒𝟒

𝟒𝟒 = 𝟏𝟏= sin 90°      الطرف الايمن 
 الطرف الايمن = الطرف الايسر 

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜)  :    ما يلي اثبت   : س       𝟑𝟑𝟑𝟑° − 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟒𝟒𝟒𝟒°) (𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟒𝟒𝟒𝟒°) = −𝟓𝟓
𝟒𝟒 

(𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° −𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟒𝟒𝟒𝟒°)(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔° )       (𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑° − 𝟏𝟏
𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔°)(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝟏𝟏

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄° ) 

( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 − 𝟏𝟏

𝟏𝟏
√𝟐𝟐

) ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝟏𝟏
√𝟐𝟐

)     =    ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 − √𝟐𝟐) ( √𝟑𝟑

𝟐𝟐 + √𝟐𝟐) =  ( √𝟑𝟑
𝟐𝟐 )

𝟐𝟐
−  ( √𝟐𝟐)𝟐𝟐 = 𝟑𝟑

𝟒𝟒 − 𝟐𝟐 = 𝟑𝟑−𝟖𝟖
𝟒𝟒 =  −𝟓𝟓

𝟒𝟒   الطرف  الايمن

°𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜−𝟏𝟏√ اثبت ان   : س      
𝟐𝟐 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟑𝟑𝟑𝟑° 

 

𝟏𝟏√الطرف  الايسر  − 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜°
𝟐𝟐 = √𝟏𝟏 − 𝟏𝟏

𝟐𝟐
𝟐𝟐 = √

𝟐𝟐 − 𝟏𝟏
𝟐𝟐
𝟐𝟐   =    √𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝟏𝟏
𝟐𝟐 =  √𝟏𝟏

𝟒𝟒 =  𝟏𝟏
𝟐𝟐  

°𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 الطرف  الا يمن  =  𝟏𝟏
𝟐𝟐 الطرف  الايسر    =  ∴ الطرف  الايمن

      جد القيمة العددية للمقدار  :مثال       
 
(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) (𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) − (𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕°)(𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑°) + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 𝟗𝟗𝟗𝟗°   
(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) ( 𝟏𝟏

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝟒𝟒𝟒𝟒°) − (𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕°)( 𝟏𝟏
𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝟑𝟑𝟑𝟑°) + 𝟐𝟐 ( 𝟏𝟏

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝟗𝟗𝟗𝟗°)  

= ( 𝟏𝟏
√𝟐𝟐

) ( 𝟏𝟏
𝟏𝟏

√𝟐𝟐
) − ( √𝟑𝟑) ( 𝟏𝟏

𝟏𝟏
√𝟑𝟑

) + 𝟐𝟐 (𝟏𝟏
𝟏𝟏) = ( 𝟏𝟏

√𝟐𝟐
)( √𝟐𝟐) − ( √𝟑𝟑) ( √𝟑𝟑) + 𝟐𝟐 (𝟏𝟏) ⟹  𝟏𝟏 −  𝟑𝟑 +  𝟐𝟐 =  𝟎𝟎  

 :  اثبت ان : واجب                                                         
𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝟔𝟔𝟔𝟔°   

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔°   = 𝟒𝟒
√𝟑𝟑

 
 

من قاعدتها ونظر    m12وقف رجل امام بناية وعل بعدس:
 جد ارتفاع البناية  °30ال قمة البناية بزاوية  مقدارها 

  h=   ةارتفاع البناي  نفرض: الحل 

𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭𝐭 𝟑𝟑𝟑𝟑° =  المقابل 
المجاور 

 

𝟏𝟏
√𝟑𝟑

= 𝒉𝒉
𝟏𝟏𝟏𝟏  ⟹ √𝟑𝟑𝒉𝒉 = 𝟏𝟏𝟏𝟏  

 𝒉𝒉 = 𝟏𝟏𝟏𝟏
√𝟑𝟑

 𝒎𝒎   ارتفاع  البناية  

كان الخيط    رض اذا عن سطح ال   m  𝟑𝟑√3طائرة  ورقية ارتفاعها      :س
 رض جد طول الخيط ؟ °مع ال60المتصل بها يصنع زاوية مقدارها  

 

  xيط = خنفرض طول الالحل : 

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟔𝟔𝟔𝟔° = المقابل 
الوتر

 

√𝟑𝟑
𝟐𝟐 =  𝟑𝟑 √𝟑𝟑

𝒙𝒙  ⟹ √𝟑𝟑 𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 √𝟑𝟑 

𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 √𝟑𝟑
√𝟑𝟑

⟹ 𝒙𝒙 =    طول الخيط  𝟔𝟔

قدرها    :س بزاوية  السب   لتمرين  مائل  ي 
رياضر جهاز  °  30عمل 

الجهاز يرتفع     ا مرض  عن سطح ال  1.5mفاذا كان طرف 
 طول حزام الجهاز ؟  

  xنفرض طول الحزام = الحل : 

𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟑𝟑𝟑𝟑° = المقابل 
الوتر

 

𝟏𝟏
𝟐𝟐 =  𝟏𝟏. 𝟓𝟓

𝒙𝒙   

𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 ( 𝟏𝟏. 𝟓𝟓 ) =   طول الحزام  𝟑𝟑𝟑𝟑

لج عل    :س ر ي موقع للبر
  500mالتلال كان ارتفاع التلة الرئيسية    أحد فر

لج ؟  ما طول سطح° 60رض وزاوية ميلها عن مستوى ال ر  البر

𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟔𝟔𝟔𝟔° = المجاور  
الوتر

 

𝟏𝟏
𝟐𝟐 =  𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓

𝒙𝒙  ⟹ 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 ( 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓)
=  𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 𝒎𝒎   لج    طول السطح البر 

 

 الزاوية المثلثية الخاصة

xx  𝟑𝟑 √𝟑𝟑 

6600°°  

(𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) (𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬𝐬 𝟒𝟒𝟒𝟒°) − (𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝟔𝟔𝟔𝟔°)(𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜𝐜 𝟑𝟑𝟑𝟑°) + 𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝟗𝟗𝟗𝟗° 

 

 
 
  

 
 
 

 
 
 

 
 

  
𝑷𝑷قانون محيط المضلع المنتظم  = 𝒏𝒏 × 𝒍𝒍                        قانون مساحة المضلع المنتظم    𝑨𝑨 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝑳𝑳 × 𝑯𝑯 × 𝒏𝒏 
n  ، ي عدد الاضلاع ي طول الضلع ،   Lيعبر  العامد   Hيعبر
 

جد محيط ومساحة الشكل السداشي المنتظم طول   :1س
 3mوطول العامد  4mضلعه

𝑷𝑷 = 𝒏𝒏 × 𝒍𝒍 
𝑷𝑷 = 𝟔𝟔 × 𝟒𝟒 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  
𝑨𝑨 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝑳𝑳 × 𝑯𝑯 × 𝒏𝒏  

𝑨𝑨 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝟒𝟒 × 𝟑𝟑 × 𝟔𝟔 = 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒎𝒎𝟐𝟐   

الشكل   :  2س من  المنتظم  المضلع  ومحيط  مساحة  جد 
ي 

 : البر

 هنا من الشكل نعرف : الحل 
𝒏𝒏 = 𝟔𝟔    , 𝑳𝑳 = 𝟑𝟑    , 𝑯𝑯 = 𝟐𝟐   
𝑷𝑷 = 𝒏𝒏 × 𝒍𝒍 
𝑷𝑷 = 𝟔𝟔 × 𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  
𝑨𝑨 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 × 𝑳𝑳 × 𝑯𝑯 × 𝒏𝒏  

𝑨𝑨 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝟑𝟑 × 𝟐𝟐 × 𝟔𝟔 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒎𝒎𝟐𝟐 

  
ي الرموز  المخروط الهرم 

 معابر

𝑳𝑳𝑳𝑳ية  بالمساحة الجان = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 

𝑻𝑻𝑻𝑻المساحة الكلية   = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 + 𝒃𝒃 

=Vحجم للهرم   𝟏𝟏
𝟑𝟑 𝒃𝒃 × 𝒉𝒉 

𝒍𝒍𝒍𝒍 = 𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅   المساحة  الجانبية   
𝑻𝑻𝑻𝑻المساحة الكلية   = 𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅𝝅 + 𝝅𝝅𝒓𝒓𝟐𝟐 

=حجم المخروط   𝟏𝟏
𝟑𝟑  𝝅𝝅𝒓𝒓𝟐𝟐 × 𝒉𝒉 V 

P  محيط القاعدة 
b مساحة القاعدة 
r  نصف القطر 
h   ارتفاع 

 𝓵𝓵  الارتفاع( ) ي  او مولد المخروط  الجانبر

ي   :1س                   3cmمربعة طول ضلعها  وقاعدته 8cmجد المساحة الجانبية والمساحة الكلية لهرم منتظم ارتفاعه الجانبر

𝑳𝑳𝑳𝑳ية بالمساحة الجان   = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 

𝑳𝑳𝑳𝑳 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 ×  𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟖𝟖 = 𝟒𝟒𝟒𝟒𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 

𝑻𝑻𝑻𝑻المساحة الكلية  = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 × 𝑷𝑷 × 𝓵𝓵 + 𝒃𝒃 

𝑻𝑻𝑻𝑻 = 𝟒𝟒𝟒𝟒 + 𝟗𝟗 = 𝟓𝟓𝟓𝟓𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 
 

 استخدم الشكل المجاور وجد المساحة الجانبية والمساحة الكلية والحجم  :س                  

𝑙𝑙𝑙𝑙 = 𝜋𝜋𝜋𝜋ℓ   المساحة الجانبية 
𝑙𝑙𝑙𝑙 = 𝜋𝜋 (3)(5) 
      = 15𝜋𝜋𝑐𝑐𝑐𝑐2  

𝑇𝑇𝑇𝑇المساحة الكلية    =
𝜋𝜋𝜋𝜋ℓ + 𝜋𝜋𝑟𝑟2 
𝑇𝑇𝑇𝑇 = 15𝜋𝜋 + 𝜋𝜋(3)2 
𝑇𝑇𝑇𝑇 = 15𝜋𝜋 + 9𝜋𝜋     
       = 24𝜋𝜋𝑐𝑐𝑐𝑐2  

=Vحجم المخروط   1
3  𝜋𝜋𝑟𝑟2 × ℎ 

𝑉𝑉 = 1
3  𝜋𝜋(3)2 × 4 

𝑉𝑉 = 1
3  𝜋𝜋 (9) × 4 = 12𝜋𝜋𝑐𝑐𝑐𝑐3 

  
  
  
  

االلههننددسسةة  ووااللققييااسس  --  االلففصصلل  االلخخااممسس     
المضلعات المنتظمة                

 الزاوية المثلثية الخاصة

 الهرم والمخروط  

3cm 

2cm
 

 محيط قاعدة المربع 
𝑷𝑷 =  𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 

 مساحة المربع 
𝒃𝒃 =  𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑 =  𝟗𝟗𝟗𝟗𝟗𝟗𝟐𝟐 

 ختبار الفصلا
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 ححلل  ببييددكك  ييممععوووووودد
وارتفاعه   𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑  هقاعدت, محيط    𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐  ه جد الحجم والمساحة الجانبية والكلية لمخروط دائري قائم مساحة قاعدت  :  1س

𝟐𝟐𝟐𝟐𝒄𝒄𝒄𝒄   ي   𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐وارتفاعه الجانبر

ي    𝟒𝟒𝟒𝟒𝒄𝒄𝒄𝒄√وارتفاعه    𝟕𝟕𝟕𝟕𝟕𝟕  هقاعدت  قطر مخروط دائري قائم نصف    :  2س جد الحجم والمساحة الجانبية   𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏وارتفاعه الجانبر
  والكلية 

ي  𝟗𝟗𝟗𝟗𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐علمت ان مساحة قاعدته   إذا والحجم للمخروط  السطحيةجد المساحة  : 3س   cm5وارتفاعه الجانبر

  
هنة • ها تقابل الضلع الكبر وبالعكس :مبر  إذا تباين ضلعا مثلث تباينت الزاويتان المقابلتان لهما فأكبر

 

ي المثلث ادناه رتب الزوايا من الصغر ال الكبر   : 1س
 فر

𝐴𝐴𝐴𝐴̅̅ ̅̅ < 𝐵𝐵𝐵𝐵̅̅ ̅̅ <  𝐴𝐴𝐴𝐴 ̅̅ ̅̅    الحل :̅
,  𝑚𝑚∠𝐶𝐶ب هو    تيالبر  𝑚𝑚∠𝐴𝐴 ,   𝑚𝑚∠𝐵𝐵   

ي المثلث ادناه رتب الضلاع من القض ال الطول    :  2س
فر

 𝑪𝑪∠واحسب قياس 
 °𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏مجموع زوايا المثلث =   : الحل 

𝟒𝟒𝟒𝟒° + 𝟕𝟕𝟕𝟕° + 𝒎𝒎∠𝑪𝑪 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏 ° 
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° + 𝒎𝒎∠𝑪𝑪 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏°   
𝒎𝒎∠𝑪𝑪 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° = 𝟔𝟔𝟔𝟔° 

تيب هو   𝐴𝐴𝐴𝐴̅̅البر ̅̅ < 𝐵𝐵𝐵𝐵̅̅ ̅̅ <  𝐵𝐵𝐵𝐵 ̅̅ ̅̅ ̅ 

هنة  •  منصفات زوايا المثلث تتلافر بنقطة واحدة تكون متساوية البعاد :مبر

ي المثلث المجاور جد قيمة :  س     
 xفر

 °𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏مجموع زوايا المثلث =  :الحل 

𝟔𝟔𝟔𝟔° + 𝟕𝟕𝟕𝟕° + 𝒎𝒎∠𝑨𝑨 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏°  
𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° + 𝒎𝒎∠𝑨𝑨 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° → 𝒎𝒎∠𝑨𝑨 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏°  = 𝟓𝟓𝟓𝟓°   
𝒙𝒙 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐 𝒎𝒎∠𝑨𝑨       →         𝒙𝒙 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 (𝟓𝟓𝟓𝟓°) = 𝟐𝟐𝟐𝟐°  

  
ر   :مبرهنة   • تها فإن المثلثي  ي مثلث اخر ، وتطابقت الزاوية المحصورة بينهما مع نظب 

ي مثلث مع نظائرهما فر
إذا تناسب ضلعان فر

   يتشابهان

ي الشكل المجاور : س               
𝑬𝑬𝑬𝑬   إذا فر

𝑭𝑭𝑭𝑭 = 𝑪𝑪𝑪𝑪
𝑫𝑫𝑫𝑫  𝒎𝒎∠𝑪𝑪 = 𝒎𝒎∠𝑭𝑭𝑭𝑭𝑭𝑭  جد قيمةX 

𝒙𝒙 − 𝟏𝟏
𝟐𝟐 = 𝟗𝟗

𝟑𝟑  

𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 → 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟑𝟑 → 𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟐𝟐𝟐𝟐 → 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟑𝟑 = 𝟕𝟕 

 

  
ر ال إذا وازى مستقيم ضلعاً  مبرهنة التناسب المثلثي  ) بدون برهان ( • رآمن اضلاع مثلث وقطع الضلعي  ر مختلفي  ي نقطتي 

 خرين فر
ر ال قطع متناسبة الطوالإف  نه يقسم الضلعي 

𝑨𝑨𝑨𝑨̅̅علما ان    AEجد طول قطعة المستقيم  : 1د  2019تمهيدي : س                    ̅̅ ∕∕ 𝑬𝑬𝑬𝑬̅̅ ي الشكل المجاور    ̅̅
 فر

 
 
 

ي الشكل المجاور  برهن ان  :س               
𝑴𝑴𝑴𝑴̅̅فر ̅̅ ̅ ∕∕ 𝑵𝑵𝑵𝑵̅̅̅̅ 

 

  
  

  

هنات بدون برهان(  المثلثات )مبر

 تشابه المثلثات             

ي المثلثات
 التناسب والقياس فر
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